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LAMPIRAN 1 

RENCANA PELAKSANAAN PEMBELAJARAN 

Kelas Eksperimen I (RPP Model Reciprocal Teaching) 

Sekolah  : SMA Swasta Bina Siswa Lau Dendang 

Mata Pelajaran : Matematika 

Kelas/Semester : XI/Ganjil 

Materi Pokok  : Integral 

Alokasi Waktu : 2 x 2 (45 Menit) 

A. KOMPETENSI INTI 

KI 1 : Menghargai dan menghayati ajaran agama yang dianutnya. 

KI 2: Menghargai dan mengamalkan perilaku jujur, disiplin, tanggung jawab, 

peduli (gotong royong, kerja sama, toleran, damai), santun, reponsive 

dan pro aktif dan menunjukkan sikap sebagai bagian dari solusi atas 

berbagai permasalahan dalam berinteraksi secara efektif dengan 

lingkungan sosial dan alam serta dalam menempatkan diri sebagai 

cerminan bangsa dalam pergaulan dunia. 

KI 3:Memahami, menerapkan, menganalisis pengetahuan (faktual,konseptual, 

dan prosedural) berdasarkan rasa ingin tahunya tentang ilmu 

pengetahuan, teknologi, seni, budaya dan humaniora dengan wawasan 

kemanusiaan, kebangsaan, kenegaraan, dan peradaban terkait penyebab 

fenomena dan kejadian, serta menerapkan pengetahuan prosedural pada 

bidang kajian yang spesifik sesuai dengan bakat dan minatnya untuk 

memecahkan masalah. 

KI 4 : Mengolah, menalar, dan menyaji dalam ranah konkretdan ranah abstrak 

terkait dengan pengembangan dari yang dipelajarinya disekolah secara 

mandiri, dan mampu menggunakan metode sesuai kaidah keilmuan. 
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B. KOMPETENSI DASAR dan INDIKATOR PENCAPAIAN 

KOMPETENSI 

KOMPETENSI DASAR INDIKATOR PENCAPAIAN 

KOMPETENSI 

3.2 Mendeskripsikan integral tak 

tentu (anti turunan) dan integral 

tentu  

3.2.1 Menghubungkan turunan dan anti 

turunan fungsi aljabar sederhana 

3.2.2 Menjelaskan pengertian 

integral tak tentu fungsi aljabar dan 

integral tentu 

3.2.3 Menentukan integral fungsi 

trigonometri 

 

4.2 Menyelesaikan masalah yang 

berkaitan dengan integral tak tentu 

(anti turunan) fungsi aljabar dan 

integral tentu 

4.2.1 Menentukan turunan dan anti 

turunan fungsi aljabar sederhana 

4.2.2 Menentukan integral tak tentu 

fungsi aljabar dan integral tentu 

4.2.3 Menyelesaikan masalah berkaitan 

dengan integral fungsi aljabar 

C. TUJUAN PEMBELAJARAN  

Setelah pembelajaran ini, diharapkan peserta didik dapat: 

a. Menjelaskan pengertian integral tak tentu 

b. Menemukan rumus integral tak tentu 

c. Menentukan integral tak tentu fungsi aljabar 

d. Menganalisis sifat-sifat integral fungsi aljabar didasarkan sifat turunan 

fungsi 

e. Menentukan integral tentu fungsi aljabar 

f. Menyelesaikan masalah berkaitan dengan integral fungsi aljabar 

D. MATERI PEMBELAJARAN 

1. Konsep 

2.  integral tak tentu 

Integral adalah konsep yang juga banyak berperan dalam perkembangan ilmu 

matematika dan penerapan diberbagai bidang. Ini berarti integral banyak 

diterapkan di kehidupan sehari-hari. Keterlibatan integral dalam terapan ilmu lain 

seperti geometri, teknologi, biologi, ekonomi sangat membantu untuk 
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pengembangan ilmu pengetahuan. Anti turunan (anti derivatif) “integral tak 

tentu”, dan beberapa hal dasar yang pada akhirnya membantu kita untuk 

menemukan teknik yang sistematik dalam menentukan suatu fungsi jika 

turunannya diketahui.  

3. Notasi Integral dan Rumus Dasar Integral Tak Tentu 

Anti turunan dari sebuah fungsi f (x) ditulis dengan menggunakan notasi  ∫   
(baca: integral). Dapat kita tuliskan dengan menggunakan notasi integral terseut. 

 ( )  
 

 
   Adalah   ( )   ( )     

 

  
*
 

 
  +     sehingga diperoleh 

 ( )  ∫ ( )   ∫      
 

 
     

Rumus Dasar integral Tak tentu 

 Nilai konstanta c disebut tak tentu karena dapat digantikan oleh semua 

bilangan. Nilai konstanta c akan dapat ditentukan bila diketahui titik yang dilalui 

oleh fungsi asal tersebut. Titik asal dapat disubstitusikan ke fungsi hasil 

antiturunan sehingga nilai c dapat ditentukan. 

 

 

 

4. Penerapan Integral Tak Tentu 

 Integral tak tentu dapat digunakan untuk menyelesaikan permasalahan-

permasalahan dibawah ini: 

a. Untuk menentukan suatu fungsi jika turunan dari fungsinya diberikan. 

b. Untuk menentukan posisi, kecepatan, dan percepatansuatu benda pada 

waktu tertentu.  

5. Integral Tentu 

Jika fungsi y  = f (x) kontinu pada interval        maka: 

∫ ( )    ( )  
   ( )   ( )

 

 

 

Dengan F(x) adalah anti turunan dari f(x) dalam        Bentuk integral 

di atas disebut integral tentu dengan a sebagai batas bawah dan b sebagai batas 

atas. Defenisi integral di atas dikenal sebagaiTeorema Dasar Kalkulus. 

6. Penggunaan Integral Tentu 
a) Luas Daerah antara Kurva dan Sumbu x 

b) Luas Daerah antara Dua Kurva 

 

E. MODEL dan METODE PEMBELAJARAN 

 Model : Reciprocal Teaching 

 Pendekatan : Saintifik Approach 

 Metode :  Diskusi, Tanya Jawab, dan Penugasan 

 

Jika  ( )adalah fungsi dengan  ( ) maka ∫ ( )    ( )    

Dengan c sembarang konstanta. 
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F. MEDIA dan BAHAN PEMBELAJARAN 
Media   : Papan Tulis dan Spidol 

Bahan Ajar : Lembar Kerja Siswa (LKS) 

G. SUMBER PEMBELAJARAN 

Buku pakaet, yaitu buku Matematika SMA Kelas XI Kurikulum 2013  

Buku Referensi lain. 

 

H. LANGKAH-LANGKAH KEGIATAN PEMBELAJARAN 

Pertemuan-1 

 

Lang

kah 

Kegiatan Pembelajaran Alokasi 

Waktu Kegiatan Guru Kegiatan Siswa 

Penda

hulua

n  

(Fase I) Orientasi Peserta 

Didik kepada masalah 

1. Melakukan pembukaan 

dengan mengucapkan 

salam 

2. Berdoa untuk memulai 

pembelajaran 

3. Memeriksa kehadiran 

siswa. 

4. Menyiapkankelas 

5. Memberi motivasi 

kepada siswa 

 Ada yang cita-citanya 

menjadi Arsitek? Guru? 

6. Mengadakan tanya 

jawab berkaitan dengan 

materi sebelumnya. 

7. Menjelaskan manfaat 

mempelajari integral. 

 Dengan mempelajari 

integral kita dapat 

menemukan pusat 

massa, tekann pada 

balo, kekuatan yang 

diberikan oleh motor, 

dan jarakyang ditempuh 

oleh mobil. 

8. Menyampaikan tujuan 

 

1. Menjawab salam 

 

2. Berdo’a dipimpin 

oleh seorang siswa 

 

3. Absen kelas 

 

4. Menyiapkan diri dan 

perlengkapan untuk 

belajar 

5. Menyimak 

penjelasan guru 

6. Mengajukan 

beberapa pertanyaan 

tentang penjelasan 

guru; 

7. Siswa menyimak 

penjelasan guru 

 

 

30 detik 

 

30 detik 

 

 

2 menit 

 

30 detik  

 

 

30 detik 

 

2 menit 

 

 

30 detik 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

30 detik 
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pembelajaran yang 

akandicapai 

 Menjelaskan pengertian 

integral tak tentu 

 Menemukan rumus 

integral tak tentu 

 Menentukan integral tak 

tentu fungsi aljabar 

9. Melakukan Refleksi 

dengan mengingatkan 

materi sebelumnya 

10. Menunjuk salah satu 

siswa untuk berperan 

sebagai guru. 

 

 

 

 

 

 

 

2 menit 

 

 

 

30 detik 

Kegit

an 

Inti 

 (Fase 2)   

Mengorganisasikan 

peserta didik 

Mengamati  

1. Memerintahkan siswa 

untuk membaca materi 

terlebih dahulu yaitu 

integral. 

 Integral adalah sebuah 

konsep penjumlahan 

berkesinambungan 

dalam matematika dan 

merupakan kebalikan 

dari diferensial atau 

turunan biasa disebut 

anti turunan. 

2. Menunjuk salah satu 

siswa untuk menjadi 

guru didepan 

3. Memerintahkan siswa 

yang didepan untuk 

menjelaskan materi 

4. Meminta siswa untuk 

 

 

 

 

1. Membaca materi 

yang akan dibahas 

yaitu integral 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. Siswa maju kedepan 

untuk berperan 

sebagai guru 

3. Siswa yang berperan 

sebagai guru 

menjelaskan materi 

pelajaran yaitu 

materi integral 

4. Siswa membagikan 

 

 

 

 

1 menit 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

30 detik 

 

 

10 menit 

 

 

 

 

1 menit 
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membagikan LKS 

Menanya 

5. Meminta siswa untuk 

bertanya kepada siswa 

yang menjelaskan 

materi tersebut 

6. Memerintahkan siswa 

untuk duduk 

dikelompoknya masing-

masing 

Mengumpulkan 

Informasi 

7. Meminta siswa untuk 

mencari informasi 

masalah yang ada dari 

berbagai sumber 

Mencoba 

8. Meminta siswa untuk 

bekerja sama dalam 

kelompok untuk 

memecahkan masalah 

didalam kelompok 

masing-masing serta 

guru mengawasi proses 

kegiatan kerja kelompok 

(Fase 3) Mengembangkan 

dan menyajikan hasil 

karya  

Mengkomunikasikan 

9. Meminta salah satu 

perwakilan dari 

beberapa kelompok 

untuk mempresentasikan 

hasil diskusi didepan 

kelas 

(Fase 4) Menganalisis dan 

mengevaluasi proses 

LKS kepada siswa 

lain 

5. Mempersilahkan 

siswa lain untuk 

bertanya 

6. Duduk dalam 

kelompok masing-

masing. 

 

 

7. Mencari informasi 

dari berbagai 

sumber 

 

 

 

8. Bekerja sama dalam 

kelompok untuk 

memecahkan 

masalah di 

kelompok masing-

masing 

 

 

 

 

 

 

 

9. Salah satu siswa 

mempresentasikan 

hasil diskusi yang 

diperoleh 

 

 

 

 

1 menit 

 

 

1 menit 

 

 

 

 

 

10 menit 

 

 

 

40 menit 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

7  menit 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

7 menit 
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pemecahan masalah 

 Mengkomunikasikan  

10. Memberikan 

kesempatan kelompok 

lain untuk bertanya dan 

meyimpulkan hasil 

diskusi 

 

 

10. Siswa dari 

kelompok lain 

bertanya dan 

mengumpulkan hasil 

diskusinya 

Penut

up  

1. Menanyakan atau 

memastikan bahwa 

semua siswa sudah 

memahami penyelesaian 

masalah integral. 

 Apa  sudah paham? 

2. Mengajak siswa 

menyimpulkan hasil 

pembelajaran dan 

menginformasikan inti 

dari kegiatan. 

3. Sebelum menutup 

pelajaran guru 

mengkondisikan kelas 

kembali agar menjadi 

kondusif. 

4. Menutup pelajaran dan 

diakhiri dengan salam 

1. Bertanya tentang 

materi yang belum 

paham 

 

 

2. Bersama guru 

menyimpulkan 

materi 

 

3. Menyiapkan diri 

 

 

 

 

4. Siswa menjawab 

salam 

5 menit 

 

 

 

4menit 

 

 

2 menit 

 

 

1 Menit 

 

Pertemuan-2 

 

Lang

kah 

Kegiatan Pembelajaran Alokasi 

Waktu Kegiatan Guru Kegiatan Siswa 

Penda

hulua

n  

(Fase 1) Orientasi Peserta 

Didik kepada masalah 

1. Melakukan pembukaan 

dengan mengucapkan 

salam 

2. Berdoa untuk memulai 

pembelajaran 

 

 

1. Menjawab salam 

 

 

2. Berdo’a dipimpin 

oleh seorang siswa 

 

 

30 detik 

 

 

30 detik 
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3. Memeriksa kehadiran 

siswa 

4. Menyiapkan kelas 

5. Memberi motivasi kepada 

siswa 

 Ada yang cita-citanya 

menjadi arsitek? Atau 

guru? 

6. Mengadakan tanya jawab 

berkaitan dengan materi 

sebelumnya; 

7. Menjelaskan manfaat 

mempelajari integral. 

 Dengan mempelajari 

integral kita dapat 

menemukan pusat massa, 

tekann pada balo, 

kekuatan yang diberikan 

oleh motor, dan jarakyang 

ditempuh oleh mobil. 

8. Menyampaikan tujuan 

pembelajaran yang 

akandicapai 

 Menjelaskan pengertian 

integral tak tentu 

 Menemukan rumus 

integral tak tentu 

 Menentukan integral tak 

tentu fungsi aljabar 

9. Melakukan Refleksi 

dengan mengingatkan 

materi sebelumnya 

10. Menunjuk salah satu 

siswa untuk berperan 

sebagai guru. 

 

3. Absen kelas 

 

4. Menyiapkan diri 

dan perlengkapan 

untuk belajar 

 

5. Menyimak 

penjelasan guru 

6. Mengajukan 

beberapa pertanyaan 

tentang penjelasan 

guru; 

7. Siswa menyimak 

penjelasan guru 

2 menit 

 

30 detik  

 

 

 

30 detik 

 

2 menit 

 

 

 

30 detik 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

30 detik 

 

 

 

 

 

 

 

2 menit 

 

30 detik 

 

Kegia

tan 

Inti 

(Fase2) Mengorganisasikan 

peserta didik 

Mengamati  

1. Memberikan masalah 

 

 

 

1. Menerima masalah 

 

 

 

1 menit 
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matematika berkaitan 

dengan penyelesaian 

masalah Integral dengan 

cara memberikan LKS 

dan materi 

 Batas bawah pada 

variabel integral    

     adalah 3 dan batas 

atas-nya adalah 3. Maka 

hitunglah nilai integral 

tersebut! 

2. Meminta siswa untuk 

membaca masalah yang 

ada didalam LKS. 

3. Memberikan kesempatan 

kepada siswa untuk 

bertanya hal-hal yang 

belum dipahami terkait 

masalah yang disajikan di 

LKS 

4. Meminta siswa duduk di 

kelompok masing-masing 

Mengumpulkan 

Informasi 

5. Meminta siswa untuk 

mencari informasi 

masalah yang ada dari 

berbagai sumber 

Mencoba  

6. Meminta siswa untuk 

bekerja sama dalam 

kelompok untuk 

memecahkan masalah 

didalam kelompok 

masing-masing serta guru 

mengawasi proses 

kegiatan kerja kelompok 

 

 

matematika 

berkaitan dengan 

penyelesaian 

Integral 

 

 

 

 

 

 

 

2. Membaca masalh 

yang ada didalam 

LKS 

3. Bertanya mengenai 

hal yang belum 

dipahami yang 

tersaji di LKS 

 

 

4. Duduk di 

kelompok masing-

masing 

 

5. Mencari informasi 

dari berbagai 

sumber 

 

 

6. Bekerja sama 

dalam kelompok 

untuk memecahkan 

masalah di 

kelompok masing-

masing 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 menit 

 

 

3 menit 

 

 

 

 

 

1 menit 

 

 

 

10 menit 

 

 

 

 

40 menit 
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(Fase 3) Mengembangkan 

dan menyajikan hasil karya  

Mengkomunikasikan  

7. Meminta salah satu 

perwakilan dari beberapa 

kelompok untuk 

mempresentasikan hasil 

diskusi didepan kelas 

(Fase 4) Menganalisis dan 

mengevaluasi proses 

pemecahan masalah 

 Mengkomunikasikan  

8. Memberikan kesempatan 

kelompok lain untuk 

bertanya dan 

meyimpulkan hasil 

diskusi 

 

 

 

7. Salah satu siswa 

mempresentasikan 

hasil yang 

diperoleh didepan 

kelas 

 

 

 

 

8. Siswa dari 

kelompok lain 

bertanya. 

Kemudian 

mengumpulkan 

hasil diskusinya. 

 

 

 

5 menit 

 

 

 

 

 

 

 

 

7 menit 

Penut

up  

1. Menanyakan atau 

memastikan bahwa semua 

siswa sudah memahami 

penyelesaian masalah 

integral. 

 Apa  sudah paham? 

2. Mengajak siswa 

menyimpulkan hasil 

pembelajaran dan 

menginformasikan inti 

dari kegiatan. 

3. Sebelum menutup 

pelajaran guru 

mengkondisikan kelas 

kembali agar menjadi 

kondusif. 

4. Menutup pelajaran dan 

diakhiri dengan salam 

1. Bertanya tentang 

materi yang belum 

paham 

 

 

 

2. Bersama guru 

menyimpulkan 

materi 

 

 

3. Menyiapkan diri 

 

 

 

 

4. Siswa menjawab 

5 menit 

 

 

 

 

 

4menit 
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salam 2 menit 

 

 

 

 

1 Menit 

 

 

I. PENILAIAN 

Teknik Penilaian 

a) Aspek Pengetahuan 

1) Teknik    : Tes Testulis 

2) Bentuk Instrumen : Soal Uraian 

3) Kisi-kisi Soal 

No Soal dan Jawaban Skor 

1 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Jika  ( )  ∫        )    dan F(0) = 5, maka 

F(x) sama dengan… 

Penyelesaian: 

 ( )  ∫         )     

                       

F(0) = 5 

             

Ditanya: 

Nilai F(x)! 

Jawab: 

 ( )  ∫         )     

          (          )  

F(0) = 5 

20 
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2 

 

 

 

 

 

 

 

3 

 

 

 

 

 

 

4 

 

 

 

 

              

( )  ( )   ( )       

                                          

Maka,  ( )              

 

Jika batas atas dari variabel integral (    

  )   adalah 5 dan batas bawah nya adalah 3, maka 

tentukanlah nilai integral tersebut! 

Penyelesaian: 

∫ (      )  
 

 
 [        

   

 [( )  ( )  [( )  ( )   

                     (    )  (      ) 

                                 

Berapakah hasil dari ∫        

Penyelesaian: 

∫       ∫     
 

   
        

 

                                     
 

 
          

 

Jika ∫      
 

 
  manakah yang disebut dengan a:batas 

atas dan b:batas bawah? Kemudian tentukanlah nilai 

integral tersebut! 

Penyelesaian: 

∫       [ ( )  [ ( ) (              )
(           ) 

 
  

                                             

 

 

 

 

 

20 

 

 

 

 

 

 

 

20 

 

 

 

 

 

 

20 
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5 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Hitunglah nilai integral dari fungsi berikut, kemudian 

manakah nilai integralnya yang lebih besar? 

∫(    )  

 

 

    ∫(    )    

 

 

 

Penyelesaian: 

∫ (    )  
 

 
 [ ( )     [( ( )      

                          (   )  (   ) 

                                    

∫ (    )   [ ( )     [ ( )    
 

 
  

                          (    )  (    ) 

                                  

Nilainya, sama. 

 

20 

 

 

 

 

 

 

 

10 

Pedoman penilaian: Nilai = (Jumlah skor/skor maksimal) x 100 
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Lembar Kerja Siswa (LKS) 

Nama Anggota:   

1.                  4.  

   2.                 5.  

   3.  

Kelas     : XI- 

Waktu     : 40 menit 

Hari/Tanggal :  

 

Materi Informasi 

A. Konsep integral tak tentu 

Integral adalah konsep yang juga banyak berperan dalam perkembangan ilmu 

matematika dan penerapan diberbagai bidang. Ini berarti integral banyak 

diterapkan di kehidupan sehari-hari. Keterlibatan integral dalam terapan ilmu lain 

seperti geometri, teknologi, biologi, ekonomi sangat membantu untuk 

pengembangan ilmu pengetahuan. Anti turunan (anti derivatif) “integral tak 

tentu”, dan beberapa hal dasar yang pada akhirnya membantu kita untuk 

menemukan teknik yang sistematik dalam menentukan suatu fungsi jika 

turunannya diketahui.  

B. Notasi Integral dan Rumus Dasar Integral Tak Tentu 

Anti turunan dari sebuah fungsi f (x) ditulis dengan menggunakan notasi  ∫   
(baca: integral). Dapat kita tuliskan dengan menggunakan notasi integral terseut. 

 ( )  
 

 
   Adalah   ( )   ( )     

 

  
*
 

 
  +     sehingga diperoleh 

 ( )  ∫ ( )   ∫      
 

 
     

Rumus Dasar integral Tak tentu 

 Nilai konstanta c disebut tak tentu karena dapat digantikan oleh semua 

bilangan. Nilai konstanta c akan dapat ditentukan bila diketahui titik yang dilalui 

oleh fungsi asal tersebut. Titik asal dapat disubstitusikan ke fungsi hasil 

antiturunan sehingga nilai c dapat ditentukan. 

 

 

 

 

Jika  ( )adalah fungsi dengan  ( ) maka ∫ ( )    ( )    

Dengan c sembarang konstanta. 
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C. Penerapan Integral Tak Tentu 

 Integral tak tentu dapat digunakan untuk menyelesaikan permasalahan-

permasalahan dibawah ini: 

a. Untuk menentukan suatu fungsi jika turunan dari fungsinya diberikan. 

b. Untuk menentukan posisi, kecepatan, dan percepatansuatu benda pada 

waktu tertentu.  

 

Petunjuk pengerjaan LKS 

1. Tulislah nama dan kelas pada kolom yang telah disediakan 

2. Bacalah setiap ilustrasi yang diberikan dengan teliti 

3. Mintalah bantuan guru jika ada yang kurang jelas 

4. Kerjakan LKS sesuai dengan perintah yang ada 

Soal: 

1. Berangkat dari pengertian integral sebagai anti turunan sebagaimana 

dijabarkan pada bagian terdahulu, perhatikan beberapa hal beriku: 

 ( )               ( )   ( )    ( )           

 ( )                    ( )   ( )    ( )           

2. Tentukan anti turunan (integral) fungsi dari beberapa fungsi turunan 

dibawah ini: 

a.  ( )        

b.  ( )       

c.  ( )        

3. Hitunglah integral dari: 

a.  ( )      

b.  ( )        

c.  ( )   √  
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LAMPIRAN 2 

RENCANA PELAKSANAAN PEMBELAJARAN 

Kelas Eksperimen II (Think Talk Write) 

Sekolah  : SMA Swasta Bina Siswa Lau Dendang 

Mata Pelajaran : Matematika 

Kelas/Semester : Xl/Ganjil 

Materi Pokok  : Integral 

Alokasi Waktu : 2 x 2 (45 menit) 

A. KOMPETENSI INTI 

KI 1 : Menghargai dan menghayati ajaran agama yang dianutnya. 

KI 2: Menghargai dan mengamalkan perilaku jujur, disiplin, tanggung jawab, 

peduli (gotong royong, kerja sama, toleran, damai), santun, reponsive 

dan pro aktif dan menunjukkan sikap sebagai bagian dari solusi atas 

berbagai permasalahan dalam berinteraksi secara efektif dengan 

lingkungan sosial dan alam serta dalam menempatkan diri sebagai 

cerminan bangsa dalam pergaulan dunia. 

KI 3:Memahami, menerapkan, menganalisis pengetahuan (faktual,konseptual, 

dan prosedural) berdasarkan rasa ingin tahunya tentang ilmu 

pengetahuan, teknologi, seni, budaya dan humaniora dengan wawasan 

kemanusiaan, kebangsaan, kenegaraan, dan peradaban terkait penyebab 

fenomena dan kejadian, serta menerapkan pengetahuan prosedural pada 

bidang kajian yang spesifik sesuai dengan bakat dan minatnya untuk 

memecahkan masalah. 

KI 4 : Mengolah, menalar, dan menyaji dalam ranah konkretdan ranah abstrak 

terkait dengan pengembangan dari yang dipelajarinya disekolah secara 

mandiri, dan mampu menggunakan metode sesuai kaidah keilmuan. 
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B. KOMPETENSI DASAR dan INDIKATOR PENCAPAIAN 

KOMPETENSI 

KOMPETENSI DASAR INDIKATOR PENCAPAIAN 

KOMPETENSI 

3.2 Mendeskripsikan integral tak 

tentu (anti turunan) dan integral 

tentu  

3.2.1 Menghubungkan turunan dan anti 

turunan fungsi aljabar sederhana 

3.2.2 Menjelaskan pengertian 

integral tak tentu fungsi aljabar dan 

integral tentu 

3.2.3 Menentukan integral fungsi 

trigonometri 

 

4.2 Menyelesaikan masalah yang 

berkaitan dengan integral tak tentu 

(anti turunan) fungsi aljabar dan 

integral tentu 

4.2.1 Menentukan turunan dan anti 

turunan fungsi aljabar sederhana 

4.2.2 Menentukan integral tak tentu 

fungsi aljabar dan integral tentu 

4.2.4 Menyelesaikan masalah berkaitan 

dengan integral fungsi aljabar 

C. TUJUAN PEMBELAJARAN  

Setelah pembelajaran ini, diharapkan peserta didik dapat: 

a. Menjelaskan pengertian integral tak tentu 

b. Menemukan rumus integral tak tentu 

c. Menentukan integral tak tentu fungsi aljabar 

d. Menganalisis sifat-sifat integral fungsi aljabar didasarkan sifat turunan 

fungsi 

e. Menentukan integral tentu fungsi aljabar 

f. Menyelesaikan masalah berkaitan dengan integral fungsi aljabar 

D. MATERI PEMBELAJARAN 

1. Konsep integral tak tentu 

Integral adalah konsep yang juga banyak berperan dalam perkembangan ilmu 

matematika dan penerapan diberbagai bidang. Ini berarti integral banyak 

diterapkan di kehidupan sehari-hari. Keterlibatan integral dalam terapan ilmu lain 

seperti geometri, teknologi, biologi, ekonomi sangat membantu untuk 

pengembangan ilmu pengetahuan. Anti turunan (anti derivatif) “integral tak 
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tentu”, dan beberapa hal dasar yang pada akhirnya membantu kita untuk 

menemukan teknik yang sistematik dalam menentukan suatu fungsi jika 

turunannya diketahui.  

2. Notasi Integral dan Rumus Dasar Integral Tak Tentu 

Anti turunan dari sebuah fungsi f (x) ditulis dengan menggunakan notasi  ∫   
(baca: integral). Dapat kita tuliskan dengan menggunakan notasi integral terseut. 

 ( )  
 

 
   Adalah   ( )   ( )     

 

  
*
 

 
  +     sehingga diperoleh 

 ( )  ∫ ( )   ∫      
 

 
     

Rumus Dasar integral Tak tentu 

 Nilai konstanta c disebut tak tentu karena dapat digantikan oleh semua 

bilangan. Nilai konstanta c akan dapat ditentukan bila diketahui titik yang dilalui 

oleh fungsi asal tersebut. Titik asal dapat disubstitusikan ke fungsi hasil 

antiturunan sehingga nilai c dapat ditentukan. 

Jika  ( )adalah fungsi dengan  ( ) maka ∫ ( )    ( )    

Dengan c sembarang konstanta. 
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3. Penerapan Integral Tak Tentu 

 Integral tak tentu dapat digunakan untuk menyelesaikan permasalahan-

permasalahan dibawah ini: 

a. Untuk menentukan suatu fungsi jika turunan dari fungsinya diberikan. 

b. Untuk menentukan posisi, kecepatan, dan percepatansuatu benda pada 

waktu tertentu.  

4. Integral Tentu 

Jika fungsi y  = f (x) kontinu pada interval        maka: 

∫ ( )    ( )  
   ( )   ( )

 

 

 

Dengan F(x) adalah anti turunan dari f(x) dalam        Bentuk integral 

di atas disebut integral tentu dengan a sebagai batas bawah dan b sebagai batas 

atas. Defenisi integral di atas dikenal sebagaiTeorema Dasar Kalkulus. 

 

5. Penggunaan Integral Tentu 
c) Luas Daerah antara Kurva dan Sumbu x 

d) Luas Daerah antara Dua Kurva 

 

D. MODEL dan METODE PEMBELAJARAN 

 Model : Think Talk Write 
 Pendekatan : Saintifik Approach 

 Metode :  Diskusi, Tanya Jawab, dan Penugasan 

 

E. MEDIA dan BAHAN PEMBELAJARAN 
Media   : Papan Tulis dan Spidol 

Bahan Ajar : Lembar Kerja Siswa (LKS) 

F. SUMBER PEMBELAJARAN 

Buku paket, yaitu buku Matematika SMA Kelas XI Kurikulum 2013  

Buku Referensi lain. 

 

G. LANGKAH-LANGKAH KEGIATAN PEMBELAJARAN 

Pertemuan-1 

 

Lang

kah 

Kegiatan Pembelajaran Alokasi 

Waktu Kegiatan Guru Kegiatan Siswa 

Penda

hulua

n  

(Fase I) Orientasi Peserta 

Didik kepada masalah 

1. Melakukan pembukaan 

dengan mengucapkan 

salam 

2. Berdoa untuk memulai 

pembelajaran 

 

 

1. Menjawab salam 

 

2. Berdo’a dipimpin 

 

 

30 detik 

 

30 detik 
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3. Memeriksa kehadiran 

siswa. 

4. Menyiapkankelas 

5. Memberi motivasi 

kepada siswa 

 Ada yang cita-citanya 

menjadi Arsitek? Guru? 

6. Mengadakan tanya 

jawab berkaitan dengan 

materi sebelumnya. 

7. Menjelaskan manfaat 

mempelajari integral. 

 Dengan mempelajari 

integral kita dapat 

menemukan pusat 

massa, tekann pada 

balo, kekuatan yang 

diberikan oleh motor, 

dan jarakyang ditempuh 

oleh mobil. 

8. Menyampaikan tujuan 

pembelajaran yang 

akandicapai 

 Menjelaskan pengertian 

integral tak tentu 

 Menemukan rumus 

integral tak tentu 

 Menentukan integral tak 

tentu fungsi aljabar 

9. Melakukan Refleksi 

dengan mengingatkan 

materi sebelumnya 

10. Guru membagi siswa 

dalam bentuk 

kelompok (4-5 orang) 

oleh seorang siswa 

 

3. Absen kelas 

 

4. Menyiapkan diri dan 

perlengkapan untuk 

belajar 

5. Menyimak penjelasan 

guru 

6. Mengajukan beberapa 

pertanyaan tentang 

penjelasan guru; 

7. Siswa menyimak 

penjelasan guru 

2 menit 

 

30 detik  

 

 

30 detik 

 

2 menit 

 

 

30 detik 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

30 detik 

 

 

 

 

 

 

 

 

2 menit 

 

 

 

30 detik 

Kegit

an 

Inti 

 (Fase 2)   

Mengorganisasikan 

peserta didik 

 

 

 

 

1. Siswa mendengarkan 

 

 

 

 

1 menit 
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Mengamati  

1. Guru menjelaskan 

metode pembelajaran. 

2. Membagikan bahan 

bacaan/teks materi, dan 

Lembar Kerja Siswa 

(LKS) untuk Think Talk 

Write. 

3. Guru berinteraksi 

dengan siswa. (Tahap 

Talk) 

 

Menanya 

4. Guru memerintahkan 

siswa untuk bertanya 

menganai materi yang 

tidak dipahami. (Tahap 

Think) 

 Mengumpulkan 

Informasi 

5. Meminta siswa untuk 

mencari informasi 

masalah yang ada dari 

berbagai sumber 

Mencoba 

6. Meminta siswa untuk 

mendiskusikan 

jawabannya. 

(Fase 3) Mengembangkan 

dan menyajikan hasil 

karya 

Mengkomunikasikan 

7. Meminta salah satu 

perwakilan dari 

beberapa kelompok 

untuk menuliskan 

jawabannya di lembar 

penjelasan guru 

2. Siswa mengkonstruk 

pengetahuan, 

membaca, menandai 

bagian penting materi. 

 

3. Siswa berinteraksi 

dan berkolaborasi 

dengan berdiskusi. 

 

 

4. Siswa bertanya 

kepada guru 

 

 

 

 

 

 

5.  Siswa menggali 

informasi untuk 

menyelesaikan LKS. 

 

 

6. Siswa mendiskusikan 

jawaban LKS dengan 

teman diskusinya. 

 

 

 

7.  Siswa mengisi LKS 

sebagai jawaban 

kelompoknya.  

 

 

 

 

30 detik 

 

 

 

 

10 menit 

 

 

 

 

1 menit 

 

 

 

 

 

 

 

5 menit 

 

 

 

 

10 menit 

 

 

 

 

 

10 menit 
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LKS (Tahap Write) 

(Fase 4) Menganalisis dan 

mengevaluasi proses 

pemecahan masalah 

 Mengkomunikasikan  

8. Memberikan 

kesempatan kepada 

siswa untuk 

mempresentasikan 

jawaban kelompoknya 

dan kelompok lain 

menanggapi.  

9. Guru memerintahkan 

siswa untuk membuat 

jawaban dari contoh dan 

hasil presentasi sebagai 

jawaban yang tepat 

 

 

 

 

8. Siswa 

mempresentasikan 

jawaban 

kelompoknya dan 

kelompok lain 

menanggapi.  

 

9. Siswa menuliskan 

jawaban dari contoh 

dan hasil presentasi 

sebagai jawaban yang 

tepat. 

 

40 menit 

 

 

 

 

 

 

7  menit 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Penut

up  

10. Guru mengumumkan 

kelompok terbaik 

dilanjutkan dengan 

refleksi. 

11. Guru mempersilahkan 

siswa untuk 

menyimpulkan hasil 

pembelajaran 

12. Guru membuat 

kesimpulan dari 

beberapa pendapat 

siswa 

13. Menutup pembelajaran 

dengan salam 

10. Siswa 

menyimpulkan hasil 

pembelajaran. 

 30 detik 

 

4 menit 

 

 

2 menit 

 

 

1 Menit 
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Pertemuan-2 

 

Lang

kah 

Kegiatan Pembelajaran Alokasi 

Waktu Kegiatan Guru Kegiatan Siswa 

Penda

hulua

n  

(Fase 1) Orientasi Peserta 

Didik kepada masalah 

1. Melakukan pembukaan 

dengan mengucapkan 

salam 

2. Berdoa untuk memulai 

pembelajaran 

3. Memeriksa kehadiran 

siswa 

4. Menyiapkan kelas 

5. Memberi motivasi kepada 

siswa 

 Ada yang cita-citanya 

menjadi arsitek? Atau 

guru? 

6. Mengadakan tanya jawab 

berkaitan dengan materi 

sebelumnya; 

7. Menjelaskan manfaat 

mempelajari integral. 

 Dengan mempelajari 

integral kita dapat 

menemukan pusat massa, 

tekann pada balo, 

kekuatan yang diberikan 

oleh motor, dan jarakyang 

ditempuh oleh mobil. 

8. Menyampaikan tujuan 

pembelajaran yang 

akandicapai 

 Menjelaskan pengertian 

integral tak tentu 

 Menemukan rumus 

integral tak tentu 

 Menentukan integral tak 

 

 

1. Menjawab salam 

 

 

2. Berdo’a dipimpin 

oleh seorang siswa 

3. Absen kelas 

 

4. Menyiapkan diri 

dan perlengkapan 

untuk belajar 

 

5. Menyimak 

penjelasan guru 

6. Mengajukan 

beberapa pertanyaan 

tentang penjelasan 

guru; 

7. Siswa menyimak 

penjelasan guru 

 

 

30 detik 

 

 

30 detik 

 

2 menit 

 

30 detik  

 

 

 

30 detik 

 

2 menit 

 

 

 

30 detik 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

30 detik 
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tentu fungsi aljabar 

9. Melakukan Refleksi 

dengan mengingatkan 

materi sebelumnya 

10. Menunjuk salah satu 

siswa untuk berperan 

sebagai guru. 

 

2 menit 

 

30 detik 

 

Kegia

tan 

Inti 

(Fase2) Mengorganisasikan 

peserta didik 

Mengamati  

1. Memberikan masalah 

matematika berkaitan 

dengan penyelesaian 

masalah Integral dengan 

cara memberikan LKS 

dan materi 

 Batas bawah pada 

variabel integral    

     adalah 3 dan batas 

atas-nya adalah 3. Maka 

hitunglah nilai integral 

tersebut! 

2. Meminta siswa untuk 

membaca masalah yang 

ada didalam LKS. 

3. Memberikan kesempatan 

kepada siswa untuk 

bertanya hal-hal yang 

belum dipahami terkait 

masalah yang disajikan di 

LKS 

4. Meminta siswa duduk di 

kelompok masing-masing 

Mengumpulkan 

Informasi 

5. Meminta siswa untuk 

mencari informasi 

masalah yang ada dari 

berbagai sumber 

Mencoba  

 

 

 

1. Menerima masalah 

matematika 

berkaitan dengan 

penyelesaian 

Integral 

2. Membaca masalah 

yang ada didalam 

LKS 

3. Bertanya mengenai 

hal yang belum 

dipahami yang 

tersaji di LKS 

4. Duduk di 

kelompok masing-

masing 

 

5. Mencari informasi 

dari berbagai 

sumber 

 

 

6. Bekerja sama 

dalam kelompok 

untuk memecahkan 

masalah di 

kelompok masing-

masing 

 

 

 

 

 

1 menit 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 menit 

 

 

3 menit 

 

 

 

 

 

1 menit 

 

 

 

10 menit 
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6. Meminta siswa untuk 

bekerja sama dalam 

kelompok untuk 

memecahkan masalah 

didalam kelompok 

masing-masing serta guru 

mengawasi proses 

kegiatan kerja kelompok 

 

(Fase 3) Mengembangkan 

dan menyajikan hasil karya  

Mengkomunikasikan  

7. Meminta salah satu siswa 

untuk menjawab soal 

yang diberikan guru 

dipapan tulis 

(Fase 4) Menganalisis dan 

mengevaluasi proses 

pemecahan masalah 

 Mengkomunikasikan  

8. Memerintahkan siswa 

untuk menjeaslkan hasil 

jawabannya di depan. 

 

 

 

 

7. Salah satu siswa 

maju kedepan 

untuk menjawab 

soal yang 

diberikan guru 

 

 

 

8. Siswa menjelaskan 

pada siswa lain 

mengenai hasil 

jawabannya dan 

siswa lain 

menanggapi. 

 

40 menit 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5 menit 

 

 

 

 

 

 

 

 

7 menit 

Penut

up  

9. Menanyakan atau 

memastikan bahwa semua 

siswa sudah memahami 

penyelesaian masalah 

integral. 

 Apa  sudah paham? 

10. Mengajak siswa 

menyimpulkan hasil 

pembelajaran dan 

menginformasikan inti 

dari kegiatan. 

11. Menutup pelajaran dan 

diakhiri dengan salam 

9. Bertanya tentang 

materi yang belum 

paham 

 

 

 

10. Bersama guru 

menyimpulkan 

materi 

 

 

5 menit 

 

 

 

 

 

4 menit 
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11. Siswa menjawab 

salam 

 

 

 

2menit 

 

 

 PENILAIAN 

Teknik Penilaian 

a) Aspek Pengetahuan 

1) Teknik    : Tes Testulis 

2) Bentuk Instrumen : Soal Uraian 

3) Kisi-kisi Soal 

No Soal dan Jawaban Skor 

1 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Gradien garis singgung suatu kurva di titik (x, y) sama 

dengan 2x+5. Jika kurva ini melalui titik (2, 20) maka kurva 

tersebut memotong sumbu x di... 

Penyelesaian: 

Diketahui: 

         

∫                  

Titik yang dilalui kurva adalah titik (2, 20), maka 

       ( )     

           

         

     

Persamaan yang terbentuk ialah            memotong 

sumbu x jika y = 0 

20 
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2 

 

 

 

 

 

 

 

 

3  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

           

(   )(   )    ,                

Sehingga koordinat titik yang memotong sumbu x adalah (-2, 

0) dan (-3, 0) 

Tentukan hasil integral dari fungsi berikut: 

a.  ∫     

b. ∫        

c. ∫ √ 
 

     

Penyelesaian: 

a. ∫     ∫       

b. ∫       ∫     
 

   
        

c. ∫ √ 
 

    ∫ 
 

 
   

 
 

 
  

 
 

 
  

 

 
 
 

 

 
 

    
 

 
 

 

     

 
 

 
  √     

Jika   ( )       dan  ( )     tentukanlah  ( )   

Penyelesaian: 

 ( )  ∫  ( )   ∫(    )             

Untuk menentukan C dapat ditentukan dari 

 ( )     

 ( )           

 ( )      ( )     

         

        

       

     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

20 

 

 

 

 

 

 

 

20 
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4 

 

 

 

 

5 

Maka,  ( )          

Hitunglah integral dari ∫ ,(
           

     
)-      

Penyelesaian: 

∫ ,(
           

     
)-    ∫(

 

    ( )
)     

                                   ∫(    ( ))           

Diketahui persamaan          dan          

terletak di kuadran I. Kurva yang berbentuk sebagai berikut: 

 

 

Penyelesaian: 

Titik potong y = y 

              

            

(   )(   )                        

Maka luas daerah yang dibatasi kurva adalah 

  ∫ (      )   ∫ (      )  (     )  
 

 

 

 
   

 ∫(      )   ∫(         )  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

20 

 

 

 

 

 

20 
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Pedoman penilaian: Nilai = (Jumlah skor/skor maksimal) x 100 
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Guru Mapel Matematika             Peneliti 
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Lembar Kerja Siswa (LKS) 

Nama Anggota:   

1.               4.  

   2.              5.  

   3.  

Kelas     : XI- 

Waktu     : 40 menit 

Hari/Tanggal :  

 

Materi Informasi 

Integral Tentu 

Jika fungsi y  = f (x) kontinu pada interval        maka: 

∫ ( )    ( )  
   ( )   ( )

 

 

 

Dengan F(x) adalah anti turunan dari f(x) dalam        Bentuk integral 

di atas disebut integral tentu dengan a sebagai batas bawah dan b sebagai batas 

atas. Defenisi integral di atas dikenal sebagaiTeorema Dasar Kalkulus. 

 

D. Penggunaan Integral Tentu 
a) Luas Daerah antara Kurva dan Sumbu x 

 Misalkan R daerah yang dibatasi oleh kurva y = f(x), sumbu-x, garis x = a, 

dan garis x = b dengan f(x)  pada[a, b], maka luas daerah R adalah sebagai 

berikut: 

 ( )  ∫ ( )      ( )    ( )

 

 

 

b) Luas Daerah antara Dua Kurva 

 Jika L adalah luas daerah antara kurva     ( )         ( )dengan 

 ( )   ( )(baca: f(x) diatas g(x) pada interval [a, b], maka L dapatdihitung 

sebagai berikut. 

  ∫ ( )   ( )  
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Petunjuk pengerjaan LKS 

1. Tulislah nama dan kelas pada kolom yang telah disediakan 

2. Bacalah setiap ilustrasi yang diberikan dengan teliti 

3. Mintalah bantuan guru jika ada yang kurang jelas 

4. Kerjakan LKS sesuai dengan perintah yang ada 

 

Soal: 

1. Gradien garis singgung suatu kurva di titik (x, y) sama dengan 2x + 5. Jika 

kurva ini melalui titik (2, 20) maka kurva tersebut memotong sumbu x 

di… 

2. Selesaikanlah integral berikut ∫ (    )   [      
   

 

 
 

3. Diketahui persamaan          dan          terletak di kuadran 

I. Kurva yang berbentuk sebagai berikut: 
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LAMPIRAN 3 

PRE-TEST KEMAMPUAN BERPIKIR KRITIS MATEMATIKA PADA 

MATERI INTEGRAL KELAS XI 

 

Petunjuk pengerjaan soal: 

1.  Tulislah nama dan kelas pada kolom yang telah disediakan. 

2.  Bacalah dengan teliti setiap ilustrasi yang diberikan. 

3.  Mintalah bantuan guru jika ada yang kurang jelas. 

4.  Kerjakan Soal sesuai dengan perintah yang ada. 

Soal: 

1. Selesaikanlah integral dari fungsi (           )    jika batas 

atasnya adalah 1 dan batas bawah nya-2! 

2. Tentukanlah integral   jika   ( )     ! 

3. Tentukanlah integral   jika diketahui   ( )        ! 

4. Carilah nilai integral dari ∫                ! 

5. Hitunglah nilai dari ∫(    )      

6. Diketahui   ( )            dan  (  )   . Tentukanlah nilai 

 ( )  

7. Sebuah benda bergerak pada garis lurus dengan percepatan a yang 

memenuhi persamaan a = 2t-1, a dalam      dan t dalam detik. Jika 

kecepatan awal benda        dan posisi benda saat t = 6 adalah s = 92 

m, maka tentukanlah persamaan posisi benda tersebut saat t  detik! 

8. Tentukan luas daerah antara kurva         dan       , berikut 

gambar kurvanya! 

 
9. Hitunglah volume benda putar yang terjadi jika yang daerah dibatasi kurva 

               dan sumbu   diputar mengelilingi sumbu x 

sejauh     ! 

10. Tentukanlah luas daerah antara kurva       sumbu X, x =-1 dan x = 1! 
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LAMPIRAN 4 

PRE-TEST KEMAMPUAN PEMECAHAN MASALAH MATEMATIKA 

PADA MATERI INTEGRAL KELAS XI 

 

Petunjuk pengerjaan soal: 

1. Tulislah nama dan kelas pada kolom yang telah disediakan. 

2. Bacalah dengan teliti setiap ilustrasi yang diberikan. 

3. Mintalah bantuan guru jika ada yang kurang jelas. 

4. Kerjakan Soal sesuai dengan perintah yang ada. 

 

Soal: 

1. Hitunglah nilai integral dari ∫(    )   ! 

2. Hitunglah hasil dari integral ∫      jika batas atasnya 3 dan batas 

bawahnya 0! 

3. Jika ∫ (
 

 
    )      untuk     maka tentukan nilai      

4. Tentukanlah nilai integral dari           jika nilai batas atas nya adalah 2 

dan batas bawah nya adalah 0! 

5. Misalkan         maka 
  

  
    atau    

  

  
. Sehingga ∫  (   

 )      

6. Tentukanlah nilai ∫         

7.         dan        

 
Tentukanlah luas antar kurva tersebut! 

8. Tentukanlah luas daerah antara kurva       sumbu X, x =-1 dan x = 1! 

9. Sebuah benda bergerak pada garis lurus dengan percepatan a yang 

memenuhi persamaan a = 2t-1, a dalam      dan t dalam detik. Jika 

kecepatan awal benda        dan posisi benda saat t = 6 adalah s = 92 

m, maka tentukanlah persamaan posisi benda tersebut saat t  detik! 

10. Hitunglah volume benda putar yang terjadi jika yang daerah dibatai kurva 

               dan sumbu   diputar mengelilingi sumbu x 

sejauh     ! 
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LAMPIRAN 5 

Alternatif Jawaban Soal Pre-Test Kemampuan Berpikir Kritis Matematika 

 

1. Diketahui: Batas atas adalah 1 dan batas bawah -2. Tahap pertama yang 

perlu dilaukan adalah melakukan integral fungsi          menjadi: 
 

   
     

 

   
           

 

 
       

Setelah mendapatkan bentuk integral dari fungsi tersebut, kita dapat 

memasukkan nilai batas atas dan bawah ke dalam fungsi tersebut lau 

mengurangkannya menjadi: 

(( )  
 

 
( )   ( ))  ((  )  

 

 
(  )   (  ))

 (  
 

 
  )           

 

 
 (   ) 

              
 

 
     

                
 

 
  

Hasil dari integral tersebut adalah 27,5. 

2. Diketahui: f’(x) menandakan bahwa fungsi tersebut merupakan suatu 

turunan dari fungsi tertentu. 

 ( )  
 

   
      

 ( )        

Sehingga nilai integral dari fungsi tersebut adalah      

3. Diketahui:   ( )        

  ( ) merupakan turunan dari fungsi.  

 ( )  
 

   
           

 ( )  
 

 
         

Nilai integral dari   ( ) adalah  ( )  
 

 
         

4. Diketahui: 

∫                    

Jawab: 

Ingat, ∫                  

∫                     

Maka, ∫                  (  )(     )   (    )       

∫                                   

Jadi,, nilai dari ∫                  adalah       
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5. Diketahui: ∫(    )   , tentukan nilai integralnya! 

∫(    )    
 

 (   )
(    )       

 
 

  
(    )     

Jadi, nilai dari ∫(    )    adalah 
 

  
(    )    

 

6. Diketahui:   ( )            dan  (  )   . Tentukanlah nilai 

 ( ) 

  ( )             

  ( )  ∫(         )    

                         

 (  )     

   (  )   (  )   (  )     

            

      

Jadi,  ( )                

7. Diketahui: 

        

  ∫      

  ∫(    )    

         

Kecepatan awal benda      , artinya saat      nilai v = 5 

        

          

     

Sehingga,  

          

  ∫      

 ∫(      )    

 
 

 
   

 

 
         

               
 

 
( )  

 

 
( )   ( )        

               

         

Jadi, persamaan posisi benda tersebut saat t detik dirumuskan dengan: 

  
 

 
   

 

 
         

8. Diketahui: kurva         dan        

Titik potong kedua kurva yaitu: 
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kurva              (   )(   )      

           

  ∫ (    )  (     )   ∫ (   
 

  
   )    

 

 

 

  
 satuan luas 

9. Diketahui: daerah dibatasi kurva                dan sumbu   

diputar mengelilingi sumbu x sejauh       Ditanya, volume benda putar! 

   ∫   ( )    ∫ (   )     ∫ (       )  
 

 

 

 
 

 

 
  

  [
 

 
         

   [(
 

 
    )  (

 

 
       +   (

  

 
)  

= 
  

 
  satuan volume 

10. Diketahui: sumbu X, x =-1 dan x = 1! 

Ditanya: Tentukanlah luas daerah antara kurva      

 

   ∫      ∫       [
 

 
     

  [
 

 
    

   (  
 

 
)  

 

 

 

  

(
 

 
  )  

 

 
 satuan luas  
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LAMPIRAN 6 

Alternatif Jawaban Soal Pre- Test Kemampuan Pemecahan Masalah  

Matematika 

 

1. Diketahui: 

Misal, u = 5x – 2 

du = 5 dx 

dx = 
 

 
   

∫(    )    ∫   

 
   

 

 
∫    

 

 
(
 

 
  )     

 
 

  
(    )     

Jadi, ∫(    )    
 

  
(    )    

2. Diketahui: ∫      jika batas atasnya 3 dan batas bawahnya 0 

∫        ∫       
 

 
    

   ((
 

 
   )  (

 

 
   ))

 

 
 

 

 
  

  (   )     

3. Diketahui: 

∫ (
 

 
    )      untuk     maka tentukan nilai      

∫ (
 

 
    )       

[          
   

(     )  (   )      

              

            

(   )(   )     

              (tidak memenuhi) 

                      

4. Diketahui: ∫         
 

 
  

Jawab: ∫         
 

 
 ∫

 

 
(       )   [

 

 
  

 

 
       

 

  

 
  

*
 

 
 
 

 
 

 

 
    (

 

 
)+  

 

 
(
 

 
   

 

 
(   )  

 

 
  

5. Diketahui:         maka 
  

  
    atau    

  

  
. Sehingga ∫  (   

 )      

∫(     )(   )    ∫((   )   )      

 ∫(       )      

 ∫(         )   
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(   )  

 

 
(   )  

 

 
(   )     

Jadi, ∫(     )(   )    
 

 
(   )  

 

 
(   )  

 

 
(   )     

6. Diketahui: misal              

                  

Sehingga, 

∫                 ∫(    )(  )           ∫           

         (            )    

                             

7. Diketahui: kurva         dan        

Titik potong kedua kurva yaitu: 

kurva              (   )(   )      

           

  ∫ (    )  (     )   ∫ (   
 

  
   )    

 

 

 

  
 satuan luas 

8. Tentukanlah luas daerah antara kurva       sumbu X, x =-1 dan x = 1! 

 

   ∫      ∫       [
 

 
     

  [
 

 
    

   (  
 

 
)  

 

 

 

  

(
 

 
  )  

 

 
 satuan luas  

9. Diketahui: 

        

  ∫      

  ∫(    )    

         

Kecepatan awal benda      , artinya saat      nilai v = 5 

        

          

     

Sehingga,  

          

  ∫      

 ∫(      )    
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( )  

 

 
( )   ( )        

               

         

Jadi, persamaan posisi benda tersebut saat t detik dirumuskan dengan: 

  
 

 
   

 

 
         

10. Diketahui: daerah dibatasi kurva                dan sumbu   

diputar mengelilingi sumbu x sejauh       Ditanya, volume benda putar! 

   ∫   ( )    ∫ (   )     ∫ (       )  
 

 

 

 
 

 

 
  

  [
 

 
         

   [(
 

 
    )  (

 

 
       +   (

  

 
)  

= 
  

 
  satuan volume 
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LAMPIRAN 7 

Data Hasil Pre Test Kemampuan Berpikir Kritis dan Pemecahan Masalah 

yang akan Diajar dengan Model Pembelajaran Reciprocal Teaching (Kelas 

Eksperimen I) 

No 

 

NAMA SISWA TOTAL 

SKOR 

KATEGORI PENILAIAN 

KBK KPM KBK KPM 

1 Adelia Yusni 40 40 Sangat Kurang Sangat Kurang 

2 Ahmad Rian Zailani 50 15 Sangat Kurang Sangat Kurang 

3 Akbar Sinaga 55 20 Sangat Kurang Sangat Kurang 

4 Bagus Permana 50 25 Sangat Kurang Sangat Kurang 

5 Bayu Setiawan 60 40 Cukup Sangat Kurang 

6 Dharma Fauzy Sinaga 65 35 Cukup Sangat Kurang 

7 Dina Mariana Silaban 40 35 Sangat Kurang Sangat Kurang 

8 Fery Aditya Tama 50 40 Sangat Kurang Sangat Kurang 

9 Horasmaita Damanik 50 45 Sangat Kurang Sangat Kurang 

10 Ibnu Ribadh Ashari 55 60 Sangat Kurang Cukup 

11 Ilham Hidayatulah 65 50 Cukup Sangat Kurang 

12 Ita Ramayanti 40 45 Sangat Kurang Sangat Kurang 

13 Khoir Al-Farazki 30 30 Sangat Kurang Sangat Kurang 

14 M. Anju Andika 35 35 Sangat Kurang Sangat Kurang 

15 M. Agusman P 30 45 Sangat Kurang Sangat Kurang 

16 M. Ariandi Saragih  45 35 Sangat Kurang Sangat Kurang 

17 M. Zikri Ilham 50 45 Sangat Kurang Sangat Kurang 

18 Nur Ikwal Abdi Irawan 45 50 Sangat Kurang Sangat Kurang 

19 Putri Khairani 50 60 Sangat Kurang Cukup 

20 Syahira Husna M 30 35 Sangat Kurang Sangat Kurang 
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LAMPIRAN 8 

Data Hasil Pre Test Kemampuan Berpikir Kritis dan Pemecahan Masalah 

yang akan Diajar dengan Model Pembelajaran Think Talk Write (Kelas 

Eksperimen II) 

No 

 

NAMA SISWA TOTAL SKOR KATEGORI PENILAIAN 

KBK KPM KBK KPM 

1 Adinda Dwika 30 40 Sangat Kurang Sangat Kurang 

2 Ahmad Hafiz Ginting 30 45 Sangat Kurang Sangat Kurang 

3 Alwi Albani Purba 50 35 Sangat Kurang Sangat Kurang 

4 Andre Setiawan 40 30 Sangat Kurang Sangat Kurang 

5 Anggun Khairunisa 45 40 Sangat Kurang Sangat Kurang 

6 Anisah Robiah 45 60 Sangat Kurang Cukup 

7 Audri Hendrawan 40 45 Sangat Kurang Sangat Kurang 

8 Awaludin Sinaga 55 50 Sangat Kurang Sangat Kurang 

9 Ayu Wandani  50 45 Sangat Kurang Sangat Kurang 

10 Dian Hadisonang Dmk 60 45 Cukup Sangat Kurang 

11 Elia Safitri 50 45 Sangat Kurang Sangat Kurang 

12 Eva Yurnida Damanik 60 50 Cukup Sangat Kurang 

13 Fajar Maulana 65 55 Cukup Sangat Kurang 

14 Herlita Arya Siahaan 55 50 Sangat Kurang Sangat Kurang 

15 Irfan Mauliandi 70 55 Baik Sangat Kurang 

16 Khusai Damanik 60 50 Cukup Sangat Kurang 

17 Mawaddha Arfina 50 35 Sangat Kurang Sangat Kurang 

18 Mayang Sari 65 55 Cukup Sangat Kurang 

19 M. Farhan Syahputra 65 65 Cukup Cukup 

20 M. Rangga S. Saragih 55 60 Sangat Kurang Cukup 
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LAMPIRAN 9 

SOAL UJI COBA PRE-TEST KEMAMPUAN BERPIKIR KRITIS 

MATEMATIKA PADA MATERI INTEGRAL KELAS XI 

 

Petunjuk pengerjaan soal: 

1.  Tulislah nama dan kelas pada kolom yang telah disediakan. 

2.  Bacalah dengan teliti setiap ilustrasi yang diberikan. 

3.  Mintalah bantuan guru jika ada yang kurang jelas. 

4.  Kerjakan Soal sesuai dengan perintah yang ada. 

Soal: 

1. Selesaikanlah integral dari fungsi (           )    jika batas 

atasnya adalah 1 dan batas bawah nya-2! 

2. Tentukanlah integral   jika   ( )     ! 

3. Tentukanlah integral   jika diketahui   ( )        ! 

4. Carilah nilai integral dari ∫                ! 

5. Hitunglah nilai dari ∫(    )      

6. Diketahui   ( )            dan  (  )   . Tentukanlah nilai 

 ( )  

7. Sebuah benda bergerak pada garis lurus dengan percepatan a yang 

memenuhi persamaan a = 2t-1, a dalam      dan t dalam detik. Jika 

kecepatan awal benda        dan posisi benda saat t = 6 adalah s = 92 

m, maka tentukanlah persamaan posisi benda tersebut saat t  detik! 

8. Tentukan luas daerah antara kurva         dan       , berikut 

gambar kurvanya! 

 
9. Hitunglah volume benda putar yang terjadi jika yang daerah dibatasi kurva 

               dan sumbu   diputar mengelilingi sumbu x 

sejauh     ! 

10. Tentukanlah luas daerah antara kurva       sumbu X, x =-1 dan x = 1! 
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LAMPIRAN 10 

SOAL UJI COBA POST-TEST KEMAMPUAN BERPIKIR KRITIS 

MATEMATIKA PADA MATERI INTEGRAL KELAS XI 

Petunjuk pengerjaan soal: 

1.  Tulislah nama dan kelas pada kolom yang telah disediakan. 

2.  Bacalah dengan teliti setiap ilustrasi yang diberikan. 

3.  Mintalah bantuan guru jika ada yang kurang jelas. 

4.  Kerjakan Soal sesuai dengan perintah yang ada. 

Soal  

1. Gradien garis singgung suatu kurva di titik (x, y) sama dengan 2x + 5. Jika 

kurva ini melalui titik (2, 20) maka kurva tersebut memotong sumbu x 

di… 

2. Hitunglah integral dari ∫
   √ 

√ 
     

3. Tentukan hasil integral dari fungsi berikut: 

a. ∫       

b. ∫        

c. ∫ √ 
 

     

4. Jika ∫       
  

  
    , maka buatlah penyelesaiannya! 

5. Selesaikanlah integral berikut ∫ (    )   [      
   

 

 
 

6. Tentukanlah Integral x jika diketahui   ( )     

7. Jika   ( )       dan  ( )     Tentukanlah  ( ) 

8. Hitunglah integral dari ∫ ,(
           

     
)-      

9. Tentukanlah hasil dari ∫                 

10. Diketahui persamaan          dan          terletak di kuadran 

I. Kurva yang berbentuk sebagai berikut: 
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LAMPIRAN 11 

SOAL UJI COBA PRE-TEST KEMAMPUAN PEMECAHAN MASALAH 

MATEMATIKA PADA MATERI INTEGRAL KELAS XI 

Petunjuk pengerjaan soal: 

1. Tulislah nama dan kelas pada kolom yang telah disediakan. 

2. Bacalah dengan teliti setiap ilustrasi yang diberikan. 

3. Mintalah bantuan guru jika ada yang kurang jelas. 

4. Kerjakan Soal sesuai dengan perintah yang ada. 

 

Soal: 

1. Hitunglah nilai integral dari ∫(    )   ! 

2. Hitunglah hasil dari integral ∫      jika batas atasnya 3 dan batas 

bawahnya 0! 

3. Jika ∫ (
 

 
    )      untuk     maka tentukan nilai      

4. Tentukanlah nilai integral dari           jika nilai batas atas nya adalah 2 

dan batas bawah nya adalah 0! 

5. Misalkan         maka 
  

  
    atau    

  

  
. Sehingga ∫  (   

 )      

6. Tentukanlah nilai ∫         

7.         dan        

 
Tentukanlah luas antar kurva tersebut! 

8. Tentukanlah luas daerah antara kurva       sumbu X, x =-1 dan x = 1! 

9. Sebuah benda bergerak pada garis lurus dengan percepatan a yang 

memenuhi persamaan a = 2t-1, a dalam      dan t dalam detik. Jika 

kecepatan awal benda        dan posisi benda saat t = 6 adalah s = 92 

m, maka tentukanlah persamaan posisi benda tersebut saat t  detik! 

10. Hitunglah volume benda putar yang terjadi jika yang daerah dibatai kurva 

               dan sumbu   diputar mengelilingi sumbu x 

sejauh     ! 
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LAMPIRAN 12 

SOAL UJI COBA POST-TEST KEMAMPUAN PEMECAHAN 

MASALAH MATEMATIKA PADA MATERI INTEGRAL KELAS XI 

Petunjuk pengerjaan soal: 

1.  Tulislah nama dan kelas pada kolom yang telah disediakan. 

2.  Bacalah dengan teliti setiap ilustrasi yang diberikan. 

3.  Mintalah bantuan guru jika ada yang kurang jelas. 

4.  Kerjakan Soal sesuai dengan perintah yang ada. 

Soal  

1. Batas bawah pada variabel integral         adalah 3 dan batas atas-nya 

adalah 3. Maka hitunglah nilai integral tersebut! 

2. Gradien singgung pada suatu kurva dirumuskan sebagai 
  

  
    

   Apabila kurva tersebut melalui titik  (    ) maka persamaan kurva 

nya adalah…. 

3. Jika  ( )  ∫        )    dan F(0) = 5, maka F(x) sama dengan… 

4. Tentukanlah integral x jika diketahui    ( )         
5. Diberikan fungsi f dengan sifat  (   )   ( ) untuk tiap x. Jika 

∫  ( )           ∫  ( )    
 

 

 

  
 

6. Tentukanlah nilai dari ∫ (      )   
 

 
   

7. Jika batas atas dari variabel integral (      )   adalah 5 dan batas 

bawah nya adalah 3, maka tentukanlah nilai integral tersebut! 

8. Berapakah hasil dari ∫        

9. Jika ∫      
 

 
  manakah yang disebut dengan a:batas atas dan b:batas 

bawah? Kemudian tentukanlah nilai integral tersebut! 

10. Hitunglah nilai integral dari fungsi berikut, kemudian manakah nilai 

integralnya yang lebih besar? 

∫ (    )  
 

 
    ∫ (    )    
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LAMPIRAN 13 

 SOAL POST-TEST KEMAMPUAN BERPIKIR KRITIS MATEMATIKA PADA 

MATERI INTEGRAL KELAS XI 

Petunjuk pengerjaan soal: 

1.  Tulislah nama dan kelas pada kolom yang telah disediakan. 

2.  Bacalah dengan teliti setiap ilustrasi yang diberikan. 

3.  Mintalah bantuan guru jika ada yang kurang jelas. 

4.  Kerjakan Soal sesuai dengan perintah yang ada. 

Soal  

1. Gradien garis singgung suatu kurva di titik (x, y) sama dengan 2x + 5. Jika 

kurva ini melalui titik (2, 20) maka kurva tersebut memotong sumbu x 

di… 

2. Tentukan hasil integral dari fungsi berikut: 

a. ∫       

b. ∫        

c. ∫ √ 
 

     

3. Jika   ( )       dan  ( )     Tentukanlah  ( ) 

4. Hitunglah integral dari ∫ ,(
           

     
)-      

5. Diketahui persamaan          dan          terletak di kuadran 

I. Kurva yang berbentuk sebagai berikut: 
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LAMPIRAN 14 

SOAL POST-TEST KEMAMPUAN PEMECAHAN MASALAH 

MATEMATIKA PADA MATERI INTEGRAL KELAS XI 

 

Petunjuk pengerjaan soal: 

1.  Tulislah nama dan kelas pada kolom yang telah disediakan. 

2.  Bacalah dengan teliti setiap ilustrasi yang diberikan. 

3.  Mintalah bantuan guru jika ada yang kurang jelas. 

4.  Kerjakan Soal sesuai dengan perintah yang ada. 

Soal  

1. Jika  ( )  ∫        )    dan F(0) = 5, maka F(x) sama dengan… 

2. Jika batas atas dari variabel integral (      )   adalah 5 dan batas 

bawah nya adalah 3, maka tentukanlah nilai integral tersebut! 

3. Berapakah hasil dari ∫        

4. Jika ∫      
 

 
  manakah yang disebut dengan a:batas atas dan b:batas 

bawah? Kemudian tentukanlah nilai integral tersebut! 

5. Hitunglah nilai integral dari fungsi berikut, kemudian manakah nilai 

integralnya yang lebih besar? 

∫ (    )  
 

 
    ∫ (    )    
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LAMPIRAN 15 

Alternatif Jawaban Soal Post-Test Kemampuan Berpikir Kritis 

Matematika 

 

1. Diketahui: 

         

∫                   

Titik yang dilalui kurva adalah titik (2, 20), maka 

       ( )     

           

         

     

Persamaan yang terbentuk ialah            memotong sumbu x 

jika y = 0 

           

(   )(   )    ,                

Sehingga koordinat titik yang memotong sumbu x adalah (-2, 0) dan (-3, 0) 

2. Penyelesaian: 

Diketahui: 

a. ∫     ∫       

b. ∫       ∫     
 

   
        

c. ∫ √ 
 

    ∫ 
 

 
   

 
 

 
  

 
 

 
  

 

 
 
 

 

 
 

    
 

 
 

 

     

 
 

 
  √     

3. Penyelesaian: 

  ( )  
 

   
      

  ( )  
 

 
      

Diketahui: Jika   ( )       dan  ( )     tentukanlah  ( )   
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Penyelesaian: 

 ( )  ∫  ( )   ∫(    )             

Untuk menentukan C dapat ditentukan dari 

 ( )     

 ( )           

 ( )      ( )     

         

        

       

     

Maka,  ( )          

4. Hitunglah integral dari ∫ ,(
           

     
)-      

Penyelesaian: 

Diketahui: ∫ ,(
           

     
)-          ∫(

 

    ( )
)     

                                   ∫(    ( ))          

5. Terletak di kuadran I. Kurva yang berbentuk sebagai berikut: 

Penyelesaian: 

Diketahui: Titik potong y = y 

              

            

(   )(   )                        

Maka luas daerah yang dibatasi kurva adalah 

  ∫ (      )   ∫ (      )  (     )  
 

 

 

 
   

 ∫ (      )   ∫ (         )  
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LAMPIRAN 16 

 

Alternatif Jawaban Soal Post-Test Kemampuan Pemecahan Masalah 

Matematika 

1. Diketahui:  ( )  ∫        )     
                                   

F(0)   = 5 

             

Ditanya: 

Nilai F(x)! 

Jawab: 

 ( )  ∫        )     

          (          )  

F(0) = 5 

              

( )  ( )   ( )       

                                          

Maka,  ( )              

2. Diketahui: batas atas variabel(      )   adalah 3, batas bawah 5, 

maka: ∫ (      )  
 

 
 [        

   

 [( )  ( )  [( )  ( )   

                                         (    )  (      ) 

                                                     

3. Diketahui: ∫      , maka.... 

 ∫       ∫     
 

   
        

                            
 

 
          

4. Diketahui: Jika ∫      
 

 
  

Ditanya: manakah yang disebut dengan a:batas atas dan b:batas bawah? 

Kemudian tentukanlah nilai integral tersebut! 

∫       [ ( )  [ ( ) (              )
(           ) 

 
  

                                             

5. Diketahui:  ∫ (    )  
 

 
    ∫ (    )  
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Ditanya: hitunglah nilai integral tersebut dan tentukan mana yang lebih 

besar nilainya! 

Jawab: ∫ (    )  
 

 
 [ ( )     [( ( )      

                                     (   )  (   ) 

                                                

∫ (    )   [ ( )     [ ( )    
 

 
  

                          (    )  (    ) 

                                  

Nilainya, sama. 
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LAMPIRAN 17 

LEMBAR VALIDASI RENCANA PELAKSANAAN PEMBELAJARAN 

(RPP) MODEL PEMBELAJARAN RECIPROCAL TEACHING 

 

 

Judul Penelitian : Pengaruh Model Pembelajaran Reciprocal Teaching 

dan Model Think Talk Write (TTW) Terhadap 

Kemampuan Berpikir Kritis dan Pemecahan 

Masalah Pada Siswa Kelas XI SMA Swasta Bina 

Siswa Lau Dendang Tahun Pelajaran 2020-2021 

Peneliti : Laila Devi Saragih 

Validator : Drs. Isran Rasyid Karo-Karo S, M.Pd 

 

Petunjuk : 

Mohon memberi penilaian dengan memberikan tanda centang (√) pada kolom 

skala penilaian yang tersedia. Adapun deskripsi skala penilaian adalah sebagai 

berikut: 

- 5 = sangat baik 

- 4 = baiik 

- 3 = cukup baik 

- 2 = kurang baik 

- 1 = sangat kurang baik 

 

No Aspek yang dinilai Skor Penilaian 

1 2 3 4 5 

I Format 

1. Kejelasan pembagian materi 

2. Pengetahuann tata/letak 

3. Jenis dan ukuran huruf 

  

 

 

√ 

√ 

 

 

√ 

 

II Bahasa 

1. Kebenaran tata bahasa 

2. Kesederhanaan struktur kalimat 

3. Kejelasan petunjuk arahan 

4. Sifat komunikatif bahasa yang 

digunakan 

  

 

 

√ 

√ 

√ 

√ 
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III Isi 

1. Kebenaran materi/isi 

2. Dikelompokkan dalam bagian-bagian 

yang logis 

3. Kesesuaian dengan kurikulum yang 

berlaku 

4. Metode penyajian 

5. Kelayakan kelengkapan belajar 

6. Kesesuaian alokasi waktu yang 

digunakan 

   

 

 

 

√ 

√ 

√ 

√ 

 

√ 

√ 

 

 

 

Komentar dan Saran 

..................................................................................................................

..................................................................................................................

..................................................................................................................

..................................................................................................................  

Kesimpulan: 

Berdasarkan penilaian di atas, RPP yang dikembangkan ini dinyatakan: 

1 Tidak layak di uji cobakan 

2 Layak di uji cobakan dengan banyak revisi 

3 Layak di uji cobakan dengan sedikit revisi 

4 Layak di uji cobakan tanpa revisi 

 

(Mohon melingkari salah satu huruf sesuai dengan kesimpulan di atas) 

Medan, Agustus 2021 

 

Validator 

Drs. Isran Rasyid Karo-Karo S, M.Pd 

NIP. 196512072006041007 

3 
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LAMPIRAN 18 

 

LEMBAR VALIDASI RENCANA PELAKSANAAN PEMBELAJARAN 

(RPP) MODEL PEMBELAJARAN THINK TALK WRITE (TTW) 

 

 

Judul Penelitian : Pengaruh Model Pembelajaran Reciprocal Teaching 

dan Model Think Talk Write (TTW) Terhadap 

Kemampuan Berpikir Kritis dan Pemecahan 

Masalah Pada Siswa Kelas XI SMA Swasta Bina 

Siswa Lau Dendang Tahun Pelajaran 2020-2021 

Peneliti : Laila Devi Saragih 

Validator : Drs. Isran Rasyid Karo-Karo S, M.Pd 

 

Petunjuk : 

Mohon memberi penilaian dengan memberikan tanda centang (√) pada kolom 

skala penilaian yang tersedia. Adapun deskripsi skala penilaian adalah sebagai 

berikut: 

- 5 = sangat baik 

- 4 = baiik 

- 3 = cukup baik 

- 2 = kurang baik 

- 1 = sangat kurang baik 

 

No Aspek yang dinilai Skor Penilaian 

1 2 3 4 5 

I Format 

1. Kejelasan pembagian materi 

2. Pengetahuann tata/letak 

3. Jenis dan ukuran huruf 

  

 

 

√ 

√ 

 

 

√ 

 

II Bahasa 

1. Kebenaran tata bahasa 

2. Kesederhanaan struktur kalimat 

3. Kejelasan petunjuk arahan 

4. Sifat komunikatif bahasa yang 

digunakan 

  

 

 

√ 

√ 

√ 

√ 
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III Isi 

1. Kebenaran materi/isi 

2. Dikelompokkan dalam bagian-bagian 

yang logis 

3. Kesesuaian dengan kurikulum yang 

berlaku 

4. Metode penyajian 

5. Kelayakan kelengkapan belajar 

6. Kesesuaian alokasi waktu yang 

digunakan 

   

 

 

 

√ 

√ 

√ 

√ 

 

√ 

√ 

 

 

 

Komentar dan Saran 

..................................................................................................................

..................................................................................................................

..................................................................................................................

.................................................................................................................. 

Kesimpulan: 

Berdasarkan penilaian di atas, RPP yang dikembangkan ini dinyatakan: 

1 Tidak layak di uji cobakan 

2 Layak di uji cobakan dengan banyak revisi 

3 Layak di uji cobakan dengan sedikit revisi 

4 Layak di uji cobakan tanpa revisi 

 

(Mohon melingkari salah satu huruf sesuai dengan kesimpulan di atas) 

Medan, Agustus 2021 

Validator

 

Drs. Isran Rasyid Karo-Karo S, M.Pd 

NIP. 196512072006041007 

 

3 
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LAMPIRAN 19 

Data Hasil Post Test Kemampuan Berpikir Kritis Siswa yang Diajar dengan 

Model Pembelajaran Reciprocal Teaching (Kelas Eksperimen I) 

No 

 

NAMA SISWA NILAI POST TEST SISWA JUMLAH  

1 2 3 4 5 

1 Adelia Yusni 10 15 20 15 20 80 

2 Ahmad Rian Zailani 15 10 15 20 15 75 

3 Akbar Sinaga 20 20 20 10 20 90 

4 Bagus Permana 15 20 15 15 20 85 

5 Bayu Setiawan 10 20 10 10 10 60 

6 Dharma Fauzy Sinaga 5 20 10 15 15 65 

7 Dina Mariana Silaban 15 15 10 20 20 80 

8 Fery Aditya Tama 20 15 10 20 10 75 

9 Horasmaita Damanik 10 20 10 15 5 60 

10 Ibnu Ribadh Ashari 15 10 10 10 20 65 

11 Ilham Hidayatulah 10 15 20 10 20 75 

12 Ita Ramayanti 10 15 10 20 10 65 

13 Khoir Al-Farazki 10 10 20 10 10 60 

14 M. Anju Andika 15 20 10 10 5 60 

15 M. Agusman P 10 10 20 20 10 70 

16 M. Ariandi Saragih  10 20 10 10 20 70 

17 M. Zikri Ilham 20 10 15 10 10 65 

18 Nur Ikwal Abdi Irawan 5 5 20 20 20 70 

19 Putri Khairani 15 20 10 20 10 75 
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20 Syahira Husna M 10 20 20 5 20 75 

Skor Maksimum 20 20 20 20 20 100 
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LAMPIRAN 20 

Data Hasil Post Test Kemampuan Berpikir Kritis Siswa yang Diajar dengan 

Model Pembelajaran Think Talk Write (Kelas Eksperimen II) 

 

No 

 

NAMA SISWA NILAI POST TEST SISWA JUMLAH  

1 2 3 4 5 

1 Adinda Dwika 10 10 20 10 10 60 

2 Ahmad Hafiz Ginting 10 10 10 20 10 60 

3 Alwi Albani Purba 10 20 10 10 20 70 

4 Andre Setiawan 10 20 10 10 20 70 

5 Anggun Khairunisa 10 20 20 10 10 75 

6 Anisah Robiah 5 10 10 20 20 65 

7 Audri Hendrawan 5 10 10 20 20 65 

8 Awaludin Sinaga 20 15 10 20 10 70 

9 Ayu Wandani  10 20 20 15 15 80 

10 Dian Hadisonang Dmk 10 10 10 10 20 70 

11 Elia Safitri 10 20 20 10 10 70 

12 Eva Yurnida Damanik 10 10 10 20 10 60 

13 Fajar Maulana 15 10 20 10 10 65 

14 Herlita Arya Siahaan 20 20 10 10 15 75 

15 Irfan Mauliandi 10 20 20 20 10 80 

16 Khusai Damanik 20 20 10 10 20 80 

17 Mawaddha Arfina 20 20 20 10 10 80 

18 Mayang Sari 15 15 20 20 20 90 

19 M. Farhan Syahputra 15 20 10 20 10 85 
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20 M. Rangga S. Saragih 20 20 20 5 20 85 

Skor Maksimum 20 20 20 20 20 100 
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LAMPIRAN 21  

Data Hasil Post Test Kemampuan Pemecahan Masalah Siswa yang Diajar 

dengan Model Pembelajaran Reciprocal Teaching (Kelas Eksperimen I) 

No 

 

NAMA SISWA NILAI POST TEST SISWA JUMLAH  

1 2 3 4 5 

1 Adinda Dwika 10 10 20 10 15 65 

2 Ahmad Hafiz Ginting 10 10 5 20 10 55 

3 Alwi Albani Purba 10 20 20 20 20 90 

4 Andre Setiawan 10 5 20 10 20 65 

5 Anggun Khairunisa 15 20 20 10 10 75 

6 Anisah Robiah 5 10 10 20 20 65 

7 Audri Hendrawan 15 15 20 20 20 90 

8 Awaludin Sinaga 20 5 10 20 10 60 

9 Ayu Wandani  10 20 20 20 5 75 

10 Dian Hadisonang Dmk 20 15 20 15 5 75 

11 Elia Safitri 15 20 15 5 5 60 

12 Eva Yurnida Damanik 10 20 10 20 10 70 

13 Fajar Maulana 10 10 20 20 20 80 

14 Herlita Arya Siahaan 20 20 10 10 15 75 

15 Irfan Mauliandi 5 20 20 5 10 60 

16 Khusai Damanik 20 20 10 10 15 75 

17 Mawaddha Arfina 20 20 20 10 10 80 

18 Mayang Sari 15 15 5 20 5 60 

19 M. Farhan Syahputra 15 10 10 20 10 65 
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20 M. Rangga S. Saragih 20 20 20 10 20 90 

Skor Maksimum 20 20 20 20 20 100 
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LAMPIRAN 22 

Data Hasil Post Test Kemampuan Pemecahan Masalah Siswa yang Diajar 

dengan Model Pembelajaran Think Talk Write (Kelas Eksperimen II) 

No 

 

NAMA SISWA NILAI POST TEST SISWA JUMLAH  

1 2 3 4 5 

1 Adinda Dwika 10 10 20 10 10 60 

2 Ahmad Hafiz Ginting 10 10 15 20 10 65 

3 Alwi Albani Purba 15 20 10 10 20 65 

4 Andre Setiawan 10 20 10 10 20 70 

5 Anggun Khairunisa 10 20 20 10 10 70 

6 Anisah Robiah 15 10 10 20 20 75 

7 Audri Hendrawan 20 10 10 20 20 80 

8 Awaludin Sinaga 20 15 10 20 15 80 

9 Ayu Wandani  10 20 20 5 20 75 

10 Dian Hadisonang Dmk 5 20 15 15 20 75 

11 Elia Safitri 10 20 20 10 20 80 

12 Eva Yurnida Damanik 20 10 15 20 20 85 

13 Fajar Maulana 20 20 20 15 10 85 

14 Herlita Arya Siahaan 20 20 20 15 15 90 

15 Irfan Mauliandi 20 20 20 20 10 90 

16 Khusai Damanik 15 20 10 10 20 75 

17 Mawaddha Arfina 20 15 20 10 10 75 

18 Mayang Sari 5 15 15 20 10 65 

19 M. Farhan Syahputra 15 20 10 20 10 70 
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20 M. Rangga S. Saragih 10 10 20 10 20 70 

Skor Maksimum 20 20 20 20 20 100 
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LAMPIRAN 23 

Analisis Validitas dan Reliabilitas Soal Uji Coba Kemampuan Berpikir Kritis Siswa 

RESPONDEN 

NOMOR 

BUTIR PERTANYAAN KE- 
Y Y

2
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 

1 2 4 2 4 4 4 3 3 1 2 29 841 

2 3 2 3 2 4 4 3 4 4 3 32 1024 

3 4 2 4 4 3 4 2 3 2 4 32 1024 

4 4 3 4 4 3 3 3 2 4 4 34 1156 

5 4 4 4 3 4 4 4 1 3 4 35 1225 

6 2 3 4 4 3 4 2 4 4 4 34 1156 

7 3 2 4 4 4 4 4 4 3 3 35 1225 

8 4 1 3 4 2 3 4 1 3 2 27 729 

9 4 4 1 4 2 4 1 2 4 2 28 784 

10 4 4 4 3 1 4 1 3 3 4 31 961 

11 4 4 4 4 4 4 4 4 3 1 36 1296 

12 3 4 3 2 3 4 4 4 4 3 34 1156 

13 3 3 2 2 3 4 4 3 4 4 32 1024 

14 2 4 3 4 4 4 1 3 1 2 28 784 

15 4 4 4 4 4 4 3 4 4 4 39 1521 

16 4 4 3 4 4 3 3 3 3 4 35 1225 

17 1 3 4 1 2 2 1 2 3 4 23 529 

18 4 3 2 2 3 4 3 4 4 4 33 1089 

19 4 1 3 3 4 3 4 4 4 4 34 1156 

20 4 4 2 4 4 1 2 1 3 2 27 729 
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∑X 67 63 63 66 65 71 56 59 64 64 638 20634 

∑X
2
 241 219 215 236 227 265 182 197 222 224  Y ∑Y

2
 

∑XY 2168 2015 2036 2121 2104 2295 1834 1928 2068 2065 

  K. Product Moment:                     

  N. ∑XY - (∑X)( ∑Y) 

= A 614 106 526 312 610 602 952 918 528 468 

  {N. ∑X
2
 - (∑X)

2
} = 

B1 331 411 331 364 315 259 504 459 344 384 

  {N. ∑Y
2
 - (∑Y)

2
} = 

B2 5636 9064 9064 9064 9064 9064 9064 9064 9064 9064 

  (B1 x B2) 1865516 3725304 3000184 3299296 2855160 2347576 4568256 4160376 3118016 3480576 

  Akar ( B1 x B2 ) = C 1.365,84 1.930,10 1.732,10 1.816,40 1.689,72 1.532,18 2.137,35 2.039,70 1.765,79 1.865,63 

  rxy = A/C 0,45 0,05 0,30 0,17 0,36 0,39 0,45 0,45 0,30 0,25 

  Standart Deviasi 

(SD):                     

  ∑Dx
2
=(∑X

2 
- 

(∑X)
2
/N):(N-1) 229,19 208,56 204,56 224,54 215,88 251,73 173,75 187,84 211,22 213,22 

  ∑Dx 15,14 14,44 14,30 14,98 14,69 15,87 13,18 13,71 14,53 14,60 

  ∑dy
2
= (∑Y

2 
- 

(∑Y)
2
/N) : (N – 1)  19.562,83 19.562,83 19.562,83 19.562,83 19.562,83 19.562,83 19.562,83 19.562,83 19.562,83 19.562,83 

  Sdy 139,87 139,87 139,87 139,87 139,87 139,87 139,87 139,87 139,87 139,87 

  Formula  Guilfort:                     

  rxy. ∑Dy – ∑Dx  = A 47,74 -6,76 28,17 9,04 35,80 39,09 49,12 49,24 27,29 20,48 

  
∑Dy

2 
+ ∑Dx

2
 = B1 19.792,02 19.771,39 19.767,39 19.787,37 19.778,71 19.814,57 19.736,58 19.750,67 19.774,05 19.776,05 

  2.rxy. ∑Dy. ∑Dx = B2 1.903,75 221,86 1.214,96 720,00 1.483,78 1.743,83 1.642,35 1.725,50 1.215,65 1.024,66 

  (B1 – B2) 17.888,27 19.549,53 18.552,42 19.067,37 18.294,94 18.070,74 18.094,23 18.025,17 18.558,40 18.751,39 

  Akar ( B1 - B2 ) = C 133,75 139,82 136,21 138,08 135,26 134,43 134,51 134,26 136,23 136,94 

  rpq = A/C 0,357 -0,048 0,207 0,065 0,265 0,291 0,365 0,367 0,200 0,150 
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r tabel (0.05), N = 20 0,378 0,378 0,378 0,378 0,378 0,378 0,378 0,378 0,378 0,378 

  KEPUTUSAN VALID UNVALID VALID VALID UNVALID UNVALID VALID VALID UNVALID VALID 

  Varians:                     

  Tx
2
=(∑X

2 
- (∑X)

2
/N) : 

N 229,78 209,08 205,08 225,11 216,44 252,40 174,16 188,30 211,76 213,76 

 
∑Tx

2
 2.125,86 

  

  

 Ty
2
=(∑Y

2
 - (∑Y)

2
/N) : 

N 19.616,39 

 JB/JB-1(1-  ∑Tx
2
/Ty

2
  

= (r11) 0,892 RELIABILITAS TINGGI 
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LAMPIRAN 24 

Analisis Validitas dan Reliabilitas Soal Uji Coba Kemampuan Pemecahan Masalah Siswa 

RESPONDEN 

NOMOR 

BUTIR PERTANYAAN KE- 
Y Y

2
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 

1 2 1 3 4 3 4 4 3 4 4 32 1024 

2 2 3 2 4 1 4 4 4 4 4 32 1024 

3 1 2 2 4 3 1 4 4 2 4 27 729 

4 2 3 1 3 3 2 1 1 4 4 24 576 

5 2 3 2 3 4 4 2 4 4 3 31 961 

6 3 2 1 2 4 4 4 2 3 3 28 784 

7 3 3 4 4 2 3 3 3 4 3 32 1024 

8 4 2 4 4 4 2 4 4 4 3 35 1225 

9 3 2 3 4 3 2 2 4 2 1 26 676 

10 4 1 4 4 3 4 1 4 4 2 31 961 

11 2 3 4 2 3 2 3 1 1 4 25 625 

12 3 1 4 2 4 2 4 4 4 4 32 1024 

13 3 2 4 4 4 1 4 4 3 4 33 1089 

14 4 2 3 4 4 4 4 3 4 4 36 1296 

15 3 3 4 3 3 4 2 4 3 4 33 1089 

16 4 3 4 3 2 3 2 1 1 4 27 729 

17 4 2 4 4 3 2 3 1 3 1 27 729 

18 2 2 3 3 3 3 3 4 3 4 30 900 

19 1 1 4 2 4 2 2 4 2 4 26 676 
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20 1 2 4 1 4 1 4 3 3 4 27 729 

SX 53 43 64 64 64 54 60 62 62 68 594 17870 

SX
2
 161 103 226 222 218 170 202 220 212 250 SY SY

2
 

SXY 1604 1271 1916 1928 1907 1636 1811 1884 1884 2029 

  
K. Product Moment:                     

  N. SXY - (SX)( SY) 

= A 598 -122 304 544 124 644 580 852 852 188 

  
{N. SX

2
 - (SX)

2
} = B1 411 211 424 344 264 484 440 556 396 376 

  
{N. SY

2
 - (SY)

2
} = B2 4564 9064 9064 9064 9064 9064 9064 9064 9064 9064 

  (B1 x B2) 1875804 1912504 3843136 3118016 2392896 4386976 3988160 5039584 3589344 3408064 

  Akar ( B1 x B2 ) = C 1.369,60 1.382,93 1.960,39 1.765,79 1.546,90 2.094,51 1.997,04 2.244,90 1.894,56 1.846,09 

  rxy = A/C 0,437 -0,088 0,155 0,308 0,080 0,307 0,290 0,380 0,450 0,102 

  Standart Deviasi 

(SD):                     

  SDx
2
=(SX

2 
- 

(SX)
2
/N):(N-1) 153,61 98,13 215,22 211,22 207,22 162,33 192,53 209,88 201,88 237,83 

  SDx 12,39 9,91 14,67 14,53 14,40 12,74 13,88 14,49 14,21 15,42 

  Sdy
2
= (SY

2 
- 

(SY)
2
/N) : (N – 1)  16.941,48 16.941,48 16.941,48 16.941,48 16.941,48 16.941,48 16.941,48 16.941,48 16.941,48 16.941,48 

  Sdy 130,16 130,16 130,16 130,16 130,16 130,16 130,16 130,16 130,16 130,16 

  
Formula  Guilfort:                     

  rxy. SDy – SDx  = A 44,44 -21,39 5,51 25,57 -3,96 27,28 23,93 34,91 44,33 -2,17 

  
SDy

2 
+ SDx

2
 = B1 17.095,09 17.039,62 17.156,71 17.152,71 17.148,71 17.103,81 17.134,01 17.151,37 17.143,37 17.179,32 

  2.rxy.SDy.SDx = B2 1.408,70 -227,50 592,21 1.165,56 300,39 1.019,77 1.049,04 1.431,32 1.663,37 408,83 

  (B1 – B2) 15.686,39 17.267,11 16.564,49 15.987,15 16.848,32 16.084,04 16.084,97 15.720,04 15.480,00 16.770,48 

  Akar ( B1 - B2 ) = C 125,25 131,40 128,70 126,44 129,80 126,82 126,83 125,38 124,42 129,50 
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rpq = A/C 0,355 -0,163 0,043 0,202 -0,031 0,215 0,189 0,278 0,356 -0,017 

  r tabel (0.05), N = 20 0,378 0,378 0,378 0,378 0,378 0,378 0,378 0,378 0,378 0,378 

  
KEPUTUSAN GUGUR GUGUR DIPAKAI GUGUR GUGUR DIPAKAI DIPAKAI DIPAKAI DIPAKAI DIPAKAI 

  
Varians:                     

  Tx
2
=(SX

2 
- (SX)

2
/N) : 

N 153,98 98,38 215,76 211,76 207,76 162,71 193,00 210,39 202,39 238,44 

  
STx

2
 1.894,57   

 Ty
2
=(SY

2
 - (SY)

2
/N) : 

N 16.987,91   

 JB/JB-1(1-  STx
2
/Ty

2
  

= (r11) 0,888 RELIABILITAS TINGGI 

  

 

  



 
 

76 
 

 

LAMPIRAN 25 

Analisis Tingkat Kesukaran dan Daya Pembeda Soal Uji Coba Kemampuan Berpikir Kritis Siswa 

KODE 

SOAL 
NAMA SISWA 

BUTIR PERTANYAAN KE -  

SKOR 
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 

1 4 4 3 4 4 3 3 3 2 4 4 34 

2 15 4 4 4 4 4 4 3 4 4 4 39 

3 11 4 4 4 4 4 4 4 4 3 1 36 

4 19 4 1 3 3 4 3 4 4 4 4 34 

5 2 3 2 3 2 4 4 3 4 4 3 32 

6 5 4 4 4 3 4 4 4 1 3 4 35 

7 16 4 4 3 4 4 3 3 3 3 4 35 

8 9 4 4 1 4 2 4 1 2 4 2 28 

9 7 3 2 4 4 4 4 4 4 3 3 35 

10 20 4 4 2 4 4 1 2 1 3 2 27 

11 1 2 4 2 4 4 4 3 3 1 2 29 

12 3 4 2 4 4 3 4 2 3 2 4 32 

13 12 3 4 3 2 3 4 4 4 4 3 34 

14 18 4 3 2 2 3 4 3 4 4 4 33 

15 10 4 4 4 3 1 4 1 3 3 4 31 

16 13 3 3 2 2 3 4 4 3 4 4 32 

17 6 2 3 4 4 3 4 2 4 4 4 34 

18 8 4 1 3 4 2 3 4 1 3 2 27 

19 14 2 4 3 4 4 4 1 3 1 2 28 

20 17 1 3 4 1 2 2 1 2 3 4 23 
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BB 

  
29 31 31 30 28 37 25 30 29 33 

 JB 

  
40 40 40 40 40 40 40 40 40 40 

 PB 

  
0,73 0,78 0,78 0,75 0,70 0,925 0,63 0,75 0,73 0,83 

 

 

             

 Tingkat Kesukaran 

  
0,75 0,85 0,81 0,79 0,73 0,95 0,66 0,77 0,73 0,77 

Klasifikasi 

  
MD MD MD SD MD MD SD MD MD 

MD 

Daya Beda Soal 

  
-0,63 -0,68 -0,68 -0,65 -0,60 -0,83 -0,53 -0,65 -0,65 -0,80 

Klasifikasi 

  
C C C B J J C J J J 

           

  

 

 
 

          

  

           

  

            

         

 

  

           

            

             

  

Keterangan : 
Tingkat Kesukaran  Daya Beda 
Mu (Mudah) :  8 Soal    BS (Baik Sekali) :  - 
Se (Sedang)  :  2 Soal  B (Baik) :  Terdapat 1 Soal 
Su (Sukar)  :    C (Cukup) :  Terdapat 4 Soal 
   J (Jelek) :  Terdapat 5 Soal 
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LAMPIRAN 26 

Analisis Tingkat Kesukaran dan Daya Pembeda Soal Uji Coba Kemampuan Pemecahan Masalah Siswa 

KODE 

SOAL 

NAMA 

SISWA 

BUTIR PERTANYAAN KE -  SKOR 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 

1 15 3 3 4 3 3 4 2 4 3 4 33 

2 20 1 2 4 1 4 1 4 3 3 4 27 

3 4 2 3 1 3 3 2 1 1 4 4 24 

4 5 2 3 2 3 4 4 2 4 4 3 31 

5 16 4 3 4 3 2 3 2 1 1 4 27 

6 2 2 3 2 4 1 4 4 4 4 4 32 

7 3 1 2 2 4 3 1 4 4 2 4 27 

8 7 3 3 4 4 2 3 3 3 4 3 32 

9 11 2 3 4 2 3 2 3 1 1 4 25 

10 9 3 2 3 4 3 2 2 4 2 1 26 

11 19 1 1 4 2 4 2 2 4 2 4 26 

12 1 2 1 3 4 3 4 4 3 4 4 32 
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13 6 3 2 1 2 4 4 4 2 3 3 28 

14 8 4 2 4 4 4 2 4 4 4 3 35 

15 10 4 1 4 4 3 4 1 4 4 2 31 

16 18 2 2 3 3 3 3 3 4 3 4 30 

17 12 3 1 4 2 4 2 4 4 4 4 32 

18 13 3 2 4 4 4 1 4 4 3 4 33 

19 17 4 2 4 4 3 2 3 1 3 1 27 

20 14 4 2 3 4 4 4 4 3 4 4 36 

BB 

  

30 16 34 33 36 28 33 33 34 33  

JB 

  

40 40 40 40 40 40 40 40 40 40  

PB 

  

0,75 0,40 0,85 0,83 0,90 0,7 0,83 0,83 0,85 0,83  

Tingkat Kesukaran 

  

0,76 0,44 0,83 0,84 0,89 0,68 0,81 0,77 0,86 0,86  

Klasifikasi 

  

MD MD MD MD MD SD SD MD MD MD 
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Daya Beda Soal 

  

-0,70 -0,33 -0,83 -0,75 -0,83 -0,65 -0,80 -0,80 -0,75 -0,73 

Klasifikasi 

  

J J J J J C J J C C 

 

 

 

 

 

 

 

 

Keterangan : 
Tingkat Kesukaran  Daya Beda 
Mu (Mudah) :  8 Soal    BS (Baik Sekali) :  - 
Se (Sedang)  :  2 Soal  B (Baik) :  - 
Su (Sukar)  :    C (Cukup) :  Terdapat 3 Soal 
   J (Jelek) :  Terdapat 7 Soal 
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LAMPIRAN 27 

Analisis Butir Soal Pre Test Kemampuan Berpikir Kritis 

No. Responden Butir Pertanyaan Ke- Jumlah 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 B S 

 

1 Adelia Yusni √ × √ √ √ × √ × √ √ 7 3 

2 Ahmad Rian Zailani √ √ × √ × × × × √ √ 5 5 

3 Akbar Sinaga √ √ √ × × √ × √ √ × 6 4 

4 Bagus Permana √ √ × √ × × √ × √ √ 6 4 

5 Bayu Setiawan × × √ × √ √ √ √ × × 5 5 

6 Dharma Fauzy Sinaga √ × √ √ √ × √ × √ √ 7 3 

7 Dina Mariana Silaban × × √ √ × √ √ × √ √ 6 4 

8 Fery Aditya Tama √ √ √ √ × × × × × × 4 6 

9 Horasmaita Damanik √ × √ √ √ √ × √ √ √ 8 2 

10 Ibnu Ribadh Ashari × √ √ × √ √ × √ × × 5 5 
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11 Ilham Hidayatulah √ × × √ √ × √ √ √ × 6 4 

12 Ita Ramayanti √ √ √ × √ √ √ × × √ 7 3 

13 Khoir Al-Farazki √ √ √ √ × √ × × √ × 6 4 

14 M. Anju Andika √ √ √ √ × √ √ √ × × 7 3 

15 M. Agusman P √ × √ √ × √ × × × × 4 6 

16 M. Ariandi Saragih  √ × × × √ × √ √ √ √ 6 4 

17 M. Zikri Ilham √ √ × √ √ √ × √ √ × 7 3 

18 Nur Ikwal Abdi Irawan × √ √ √ × × √ √ × √ 6 4 

19 Putri Khairani × × √ √ √ √ × √ √ × 6 4 

20 Syahira Husna M √ √ √ √ × √ × √ × × 6 4 

Jumlah B 15 11 15 15 10 12 10 11 12 9 

S 5 9 5 5 10 8 10 9 8 11 
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LAMPIRAN 28 

Analisis Butir Soal Pre Test Kemampuan Pemecahan Masalah Matematika 

No 

 

Responden  Butir Pertanyaan Ke- Jumlah 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 B S 

1 Adinda Dwika √ √ × √ √ × × × √ √ 6 4 

2 Ahmad Hafiz Ginting √ × √ √ × √ √ √ √ √ 8 2 

3 Alwi Albani Purba × √ √ × √ √ × × √ √ 6 4 

4 Andre Setiawan √ √ √ × √ √ × √ √ √ 8 2 

5 Anggun Khairunisa √ √ × √ × × √ √ × × 5 5 

6 Anisah Robiah × × √ √ √ √ × × √ √ 5 5 

7 Audri Hendrawan √ √ × × √ × × √ √ √ 6 4 

8 Awaludin Sinaga √ √ √ × × × √ √ × √ 6 4 

9 Ayu Wandani  √ √ × √ √ √ × × √ √ 7 3 

10 Dian Hadisonang Dmk √ × √ √ √ √ × √ √ √ 8 2 

11 Elia Safitri √ √ × √ × √ × √ × × 5 5 
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12 Eva Yurnida Damanik √ √ √ √ × × √ × × √ 6 4 

13 Fajar Maulana × √ √ √ √ × × √ √ × 6 4 

14 Herlita Arya Siahaan √ √ √ × √ × √ √ × × 6 4 

15 Irfan Mauliandi × × × × × × √ √ √ √ 4 6 

16 Khusai Damanik √ √ √ √ √ × × × × × 5 5 

17 Mawaddha Arfina √ × √ × √ √ √ √ × √ 7 3 

18 Mayang Sari √ √ × √ √ × × × √ × 5 5 

19 M. Farhan Syahputra × √ √ √ × √ √ √ × √ 7 3 

20 M. Rangga S. Saragih √ × √ × √ √ √ √ √ × 7 3 

Jumlah B 15 14 13 12 13 10 9 13 12 13 

S 5 6 7 8 7 10 11 7 8 7 
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LAMPIRAN 29 

Analisis Butir Soal Post Test Kemampuan Berpikir Kritis 

No 

 

Responden Butir Pertanyaan Ke- Jumlah 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 B S 

1 Adelia Yusni √ × × √ √ × × × √ √ 5 5 

2 Ahmad Rian Zailani √ √ √ √ × × × √ √ √ 7 3 

3 Akbar Sinaga √ √ √ × × √ × √ × × 5 5 

4 Bagus Permana √ √ × √ √ × √ √ √ √ 8 2 

5 Bayu Setiawan √ √ × √ × × × √ √ √ 6 4 

6 Dharma Fauzy Sinaga × √ √ × × √ × × √ √ 5 5 

7 Dina Mariana Silaban × √ √ √ × √ √ × × × 5 5 

8 Fery Aditya Tama √ √ × × √ √ × √ × × 5 5 

9 Horasmaita Damanik √ √ √ √ × √ √ √ √ × 8 2 

10 Ibnu Ribadh Ashari √ √ √ × √ √ × √ √ × 7 3 

11 Ilham Hidayatulah √ √ √ √ × √ × √ × × 6 4 
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12 Ita Ramayanti × √ √ × √ √ × √ √ × 6 4 

13 Khoir Al-Farazki √ √ × × √ √ √ × √ √ 7 3 

14 M. Anju Andika × √ × × × √ × √ √ × 4 6 

15 M. Agusman P √ √ × √ √ √ × √ √ √ 8 2 

16 M. Ariandi Saragih  √ √ √ √ × × × √ √ × 6 4 

17 M. Zikri Ilham × √ × × × √ × √ √ √ 5 5 

18 Nur Ikwal Abdi Irawan √ × × × √ √ √ √ √ × 6 4 

19 Putri Khairani √ √ √ √ √ × √ √ × √ 8 2 

20 Syahira Husna M √ √ √ √ × × × √ × √ 6 4 

Jumlah B 15 18 11 11 9 13 6 16 14 10 

S 5 2 9 9 11 7 14 4 6 10 
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LAMPIRAN 30 

Analisis Butir Soal Post Test Kemampuan Pemecahan Masalah Matematika 

No 

 

Responden  Butir Pertanyaan Ke- Jumlah 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 B S 

1 Adinda Dwika √ √ √ √ √ × √ √ × √ 8 2 

2 Ahmad Hafiz Ginting √ √ √ × × × √ √ √ √ 7 3 

3 Alwi Albani Purba × √ √ √ √ × × √ √ √ 7 3 

4 Andre Setiawan √ √ √ √ √ × × × √ × 6 4 

5 Anggun Khairunisa √ √ √ √ √ √ × × √ × 7 3 

6 Anisah Robiah × √ √ √ √ × × × √ √ 6 4 

7 Audri Hendrawan √ √ √ √ × × × × √ √ 6 4 

8 Awaludin Sinaga √ √ √ √ × × × √ √ × 6 4 

9 Ayu Wandani  √ √ √ × × √ √ × √ × 6 4 

10 Dian Hadisonang Dmk √ √ √ × √ × × × √ √ 6 4 

11 Elia Safitri √ √ √ × × √ √ × √ √ 7 3 
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12 Eva Yurnida Damanik √ × √ √ × × × × √ √ 5 5 

13 Fajar Maulana × √ √ √ × × × √ √ × 5 5 

14 Herlita Arya Siahaan × √ √ × √ × × × √ × 4 6 

15 Irfan Mauliandi √ √ √ √ × × √ √ √ √ 8 2 

16 Khusai Damanik √ √ √ √ × × × √ √ √ 7 3 

17 Mawaddha Arfina √ √ × √ × × × × √ × 4 6 

18 Mayang Sari √ √ √ √ √ √ × √ × × 7 3 

19 M. Farhan Syahputra √ √ √ × × × √ √ √ √ 7 3 

20 M. Rangga S. Saragih √ √ √ × × √ × √ √ √ 7 3 

Jumlah B 16 19 19 13 9 5 6 10 19 12 

S 4 1 1 7 11 15 14 10 1 8 
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LAMPIRAN 31 

Analisis Data Uji Normalitas Pre Test 

 

a. Analisis Data Uji Normalitas      

No A1B1 F Fkum Zi F(Zi) S(Zi) 
|F(Zi) - 

S(Zi)| 

1 30 3 3 -1,874 0,030 0,125 0,095 

2 35 1 4 -1,406 0,080 0,250 0,170 

3 40 3 7 -0,937 0,174 0,375 -0,201 

4 45 2 9 -0,469 0,320 0,500 0,180 

5 50 6 15 0,000 0,500 0,625 0,125 

6 55 2 17 0,469 0,680 0,750 0,070 

7 60 1 18 0,937 0,826 0,875 0,049 

8 65 2 20 1,406 0,920 1,000 0,080 

Mean  46,75 
20    

        0,180 

    SD 10,67 
   

       0,198 

 

b. Analisis Data Uji Normalitas      

No A1B2 F Fkum Zi F(Zi) S(Zi) 
|F(Zi) - 

S(Zi)| 

1 15 1 1 -2,088 0,018 0,050 0,032 

2 20 1 2 -1,657 0,049 0,100 0,051 

3 25 1 3 -1,227 0,110 0,150 0,040 

4 30 1 4 -0,796 0,213 0,200 0,013 

5 35 5 9 -0,366 0,357 0,450 0,093 

6 40 3 12 0,065 0,526 0,600 0,074 

7 45 4 16 0,495 0,690 0,800 0,110 

8 50 2 18 0,925 0,823 0,900 0,077 

9 60 2 20 1,786 0,963 1,000 0,037 

Mean  39,25 
20 

   

        0,110 

SD 11,616        0,198 
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c. Analisis Data Uji Normalitas      

No A2B1 F Fkum Zi F(Zi) S(Zi) 
|F(Zi) - 

S(Zi)| 

1 30 2 2 -1,938 0,026 0,100 0,074 

2 40 2 4 -1,015 0,155 0,200 0,045 

3 45 2 6 -0,554 0,290 0,300 0,010 

4 50 6 12 -0,092 0,463 0,600 0,137 

5 55 2 14 0,369 0,644 0,700 0,056 

6 60 3 17 0,831 0,797 0,850 0,053 

7 65 2 19 1,292 0,902 0,950 0,048 

8 70 1 20 1,754 0,960 1,000 0,040 

Mean  51,00 
20 

   

        0,137 

SD 10,834        0,198 

 

d. Analisis Data Uji Normalitas      

No A2B2 F Fkum Zi F(Zi) S(Zi) 
|F(Zi) - 

S(Zi)| 

1 30 1 1 -1,950 0,026 0,050 0,024 

2 35 2 3 -1,401 0,081 0,150 0,069 

3 40 2 5 -0,852 0,197 0,250 0,053 

4 45 5 10 -0,302 0,381 0,500 0,119 

5 50 4 14 0,247 0,598 0,700 0,102 

6 55 3 17 0,797 0,787 0,850 0,063 

7 60 2 19 1,346 0,911 0,950 0,039 

8 65 1 20 1,895 0,971 1,000 0,029 

Mean  47,750 
20 

   

        0,119 

SD 9,101        0,198 
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LAMPIRAN 32 

Analisis Uji Normalitas Post Test 

 

a. Analisis Uji Normalitas      

No A1B1 F Fkum Zi F(Zi) S(Zi) |F(Zi) - S(Zi)| 

1 60 4 4 -1,268 0,102 0,200 0,098 

2 65 4 8 -0,692 0,245 0,400 0,155 

3 70 3 11 -0,115 0,454 0,550 0,096 

4 75 5 16 0,461 0,678 0,800 0,122 

5 80 2 18 1,037 0,850 0,900 0,050 

6 85 1 19 1,614 0,947 0,950 0,003 

7 90 1 20 2,190 0,986 1,000 0,014 

Mean  71 
20 

   

        0,155 

SD 8,6754        0,198 

 

b. Analisis Uji Normalitas      

No A1B2 F Fkum Zi F(Zi) S(Zi) 
|F(Zi) - 

S(Zi)| 

1 55 1 1 -1,532 0,063 0,050 0,013 

2 60 4 5 -1,068 0,143 0,250 0,107 

3 65 4 9 -0,603 0,273 0,450 0,177 

4 70 1 10 -0,139 0,445 0,500 0,055 

5 75 5 15 0,325 0,627 0,750 0,123 

6 80 2 17 0,789 0,785 0,850 0,065 

7 90 3 20 1,717 0,957 1,000 0,043 

Mean  71,5 
20 

   

        0,177 

SD 10,773        0,198 
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c. Analisis Uji Normalitas      

No A2B1 F Fkum Zi F(Zi) S(Zi) 
|F(Zi) - 

S(Zi)| 

1 60 3 3 -1,424 0,077 0,150 0,073 

2 65 3 6 -0,865 0,193 0,300 0,107 

3 70 5 11 -0,307 0,379 0,550 0,171 

4 75 2 13 0,251 0,599 0,650 0,051 

5 80 4 17 0,810 0,791 0,850 0,059 

6 85 2 19 1,368 0,914 0,950 0,036 

7 90 1 20 1,926 0,973 1,000 0,027 

        Mean  72,75 
20 

   

        0,171 

SD 8,955        0,198 

 

d. Analisis Uji Normalitas      

No A2B2 F Fkum Zi F(Zi) S(Zi) |F(Zi) - S(Zi)| 

1 60 1 1 -1,780 0,038 0,050 0,012 

2 65 3 4 -1,186 0,118 0,200 0,082 

3 70 4 8 -0,593 0,277 0,400 0,123 

4 75 5 13 0,000 0,500 0,650 0,150 

5 80 3 16 0,593 0,723 0,800 0,077 

6 85 2 18 1,186 0,882 0,900 0,018 

7 90 2 20 1,780 0,962 1,000 0,038 

Mean  75,0 
20 

   

        0,150 

SD 8,429        0,198 

 

 

 

 



 
 

93 
 

 

LAMPIRAN 33 

Analisis Data Uji Homogenitas Post Test 

Kelompok Dk S
2
 db.Si

2
 

Log 

(Si
2
) 

db.log 

Si
2
 

X
2

hitung X
2

tabel Keputusan 

A1B1 19 75,26 1.430,00 1,88 35,66 

1,476 7,815 Homogen 
A2B1 19 80,20 1.523,75 1,90 36,18 

A1B2 19 116,05 2.205,00 2,07 39,23 

A2B2 19 71,05 1.350,00 1,85 35,18 
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Lampiran 34 

Hasil Tes Kemampuan Berpikir Kritis dan Pemecahan Masalah yang diajar 

dengan Model Reciprocal Teaching dan Think Talk Write 

a. Hasil Tes Kemampuan Berpikir Kritis dan Pemecahan Masalah yang 

diajar dengan Model Reciprocal Teaching 

    

b. Hasil Tes Kemampuan Pemecahan Masalah yang diajar dengan 

Model dan Think Talk Write 
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LAMPIRAN 35 

Penjelasan Distribusi Frekuensi nilai kemampuan Berpikir Kritis dan 

Pemecahan Masalah Pre Test Post Test kelas eksperimen I dan eksperimen II. 

 

Distribusi Frekuensi Data Skor Pre-Test Kemampuan Berpikir Kritis pada 

Kelas Eksperimen I (    ), untuk memperoleh nilai minimum dapat dilihat nilai 

terkecil  nya yaitu 30, untuk memperoleh nilai maksimum dapat dilihat nilai 

terbesar yaitu  65. Untuk memperoleh jangkauan (Range) dengan cara 

mengurangkan nilai maksimum dengan nilai minimum. Range = nilai maksimum 

– nilai minimum, maka 65 – 30 = 35. Dapat diperoleh bahwa jangkauan nilai 

(Range) = 35. 

Untuk memperoleh jumlah kelas ialah 1 + 3,3 log n. Dari data tersebut 

dapat diperoleh jumlah kelas nya ialah 1 + 3,3 log 20 = 5, 29 dibulatkan menjadi 

5. Kemudian untuk memperoleh panjang kelas (jarak antara interval kelas yang 

satu dengan interval interval kelas berikutnya., dengan cara jangkauan (Range) : 

jumlah kelas yaitu 35 : 5,29 = 6,61 dibulatkan menjadi 7, maka jarak antara 

interval kelas yang satu dengan interval interval kelas berikutnya ialah 7. 

Distribusi Frekuensi Data Skor Pre-Test Kemampuan Berpikir Kritis pada 

Kelas Eksperimen II (    ), untuk memperoleh nilai minimum dapat dilihat nilai 

terkecil  nya yaitu 30, untuk memperoleh nilai maksimum dapat dilihat nilai 

terbesar yaitu  70. Untuk memperoleh jangkauan (Range) dengan cara 

mengurangkan nilai maksimum dengan nilai minimum. Range = nilai maksimum 
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– nilai minimum, maka 70 – 30 = 40. Dapat diperoleh bahwa jangkauan nilai 

(Range) = 40.  

Untuk memperoleh jumlah kelas ialah 1 + 3,3 log n. Dari data tersebut 

dapat diperoleh jumlah kelas nya ialah 1 + 3,3 log 20 = 5 36 dibulatkan menjadi 5. 

Kemudian untuk memperoleh panjang kelas (jarak antara interval kelas yang satu 

dengan interval interval kelas berikutnya., dengan cara jangkauan (Range) : 

jumlah kelas yaitu 40 : 5,36 = 7,46 dibulatkan menjadi 8, maka jarak antara 

interval kelas yang satu dengan interval interval kelas berikutnya ialah 8. 

Distribusi Frekuensi Data Skor Pre-Test  Kemampuan Pemecahan 

Masalah pada Kelas Eksperimen I (    ), untuk memperoleh nilai minimum 

dapat dilihat nilai terkecil  nya yaitu 15, untuk memperoleh nilai maksimum dapat 

dilihat nilai terbesar yaitu  60. Untuk memperoleh jangkauan (Range) dengan cara 

mengurangkan nilai maksimum dengan nilai minimum. Range = nilai maksimum 

– nilai minimum, maka 60 – 15 = 45. Dapat diperoleh bahwa jangkauan nilai 

(Range) = 45.  

Untuk memperoleh jumlah kelas ialah 1 + 3,3 log n. Dari data tersebut 

dapat diperoleh jumlah kelas nya ialah 1 + 3,3 log 20 = 5,29 dibulatkan menjadi 5. 

Kemudian untuk memperoleh panjang kelas (jarak antara interval kelas yang satu 

dengan interval interval kelas berikutnya., dengan cara jangkauan (Range) : 

jumlah kelas yaitu 45 : 5,29 = 8,50 dibulatkan menjadi 8, maka jarak antara 

interval kelas yang satu dengan interval interval kelas berikutnya ialah 9. 
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Distribusi Frekuensi Data Skor Pre-Test Kemampuan Pemecahan Masalah 

Eksperimen II (     ), untuk memperoleh nilai minimum dapat dilihat nilai 

terkecil  nya yaitu 30, untuk memperoleh nilai maksimum dapat dilihat nilai 

terbesar yaitu  65. Untuk memperoleh jangkauan (Range) dengan cara 

mengurangkan nilai maksimum dengan nilai minimum. Range = nilai maksimum 

– nilai minimum, maka 65 – 30 = 35. Dapat diperoleh bahwa jangkauan nilai 

(Range) = 35.  

Untuk memperoleh jumlah kelas ialah 1 + 3,3 log n. Dari data tersebut 

dapat diperoleh jumlah kelas nya ialah 1 + 3,3 log 20 = 5,29 dibulatkan menjadi 5. 

Kemudian untuk memperoleh panjang kelas (jarak antara interval kelas yang satu 

dengan interval interval kelas berikutnya., dengan cara jangkauan (Range) : 

jumlah kelas yaitu 35 : 5,29 = 6,61 dibulatkan menjadi 8, maka jarak antara 

interval kelas yang satu dengan interval interval kelas berikutnya ialah 6,61. 
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LAMPIRAN 36 

 

SURAT PENELITIAN 
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LAMPIRAN 37 

SURAT BALASAN PENELITIAN 
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LAMPIRAN 38 

Dokumentasi Penelitian 
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